
Îëèìïèàäíàÿ ìàòåìàòèêà â ëèöåå ÂØÝ

19 îêòÿáðÿ 2013 ã.

Ïðèíöèï Äèðèõëå.
1. Èîãàíí Ïåòåð Ãóñòàâ Ëåæ¼í Äèðèõëå êóïèë 21 êðîëèêà è ðàññàäèë â èìåþùèåñÿ ó íåãî 20

êëåòîê. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâà êðîëèêà ñèäÿò â îäíîé êëåòêå.

2. Íà Çåìëå æèâ¼ò 7 ìèëëèàðäîâ ÷åëîâåê. Ó êàæäîãî íà ãîëîâå íå áîëåå 140000 âîëîñ. Äîêàæèòå,
÷òî åñòü äâà ÷åëîâåêà (a) ñ îäèíàêîâûì êîëè÷åñòâîì âîëîñ íà ãîëîâå; (b) ñ îäèíàêîâûì êîëè÷åñòâîì
âîëîñ íà ãîëîâå, ó êîòîðûõ äíè ðîæäåíèÿ â îäèí äåíü.

3. Íà øàõìàòíîé äîñêå ñòîÿò 33 êîíÿ. Äîêàæèòå, ÷òî äâà èç íèõ áüþò äðóã äðóãà.

4. Íà Ìàðñå ïîøëà ìîäà íîñèòü ôåíå÷êè íå òîëüêî íà ðóêàõ, íî è íà íîãàõ. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè
ñîáðàâøèõñÿ 33 ìàðñèàí íàéäóòñÿ äâîå, êîòîðûå íîñÿò ôåíå÷êè íà îäíèõ è òåõ æå êîíå÷íîñòÿõ (ó
ìàðñèàíèíà äâå íîãè è òðè ðóêè, è âñå ðàçíûå).

5. Äîêàæèòå, ÷òî â Àôðèêå åñòü äâå ñòðàíû, ó êîòîðûõ ïîðîâíó ñîñåäåé.


