
Êðóæîê â Õàìîâíèêàõ. 9 êëàññ

Ñåðèÿ 26. Ãåîìåòðè÷åñêèé ðàçíîáîé. 5 ìàðòà

201. Â òðåóãîëüíèêå ABC óãîë A ðàâåí 60◦. Òî÷êà M � ñåðåäèíà BC. Äîêàæèòå, ÷òî
AB +BC > 2AM

202. Íà ñòîðîíàõ AB è BC êâàäðàòà ABCD îòìå÷åíû òî÷êè P è Q, ñîîòâåòñòâåííî.
Îêàçàëîñü, ÷òî ∠PDQ = 75◦. Äîêàæèòå, ÷òî AP +BC +QC > PQ.

203. Íà áîêîâîé ñòîðîíå CD òðàïåöèè ABCD íàøëàñü òàêàÿ òî÷êà P , ÷òî òðåóãîëü-
íèê ABP ðàâíîñòîðîííèé. Äîêàæèòå, ÷òî íà ïðÿìîé AB íàéä¼òñÿ òî÷êà Q òàêàÿ, ÷òî
òðåóãîëüíèê CDQ òîæå ïðàâèëüíûé.

204. Íà ñòîðîíàõ AB, BC è CA êàê íà îñíîâàíèÿõ âî âíåøíþþ ñòîðîíó ïîñòðîåíû
ïîäîáíûå ðàâíîáåäðåííûå òðåóãîëüíèêè ABC1, BCA1 è ACB1. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå
AA1, BB1 è CC1 ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

205. Äàí îñòðîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê ABC. Òî÷êè M è N � ñåðåäèíû ñòîðîí AB è
BC ñîîòâåòñòâåííî, òî÷êà H � îñíîâàíèå âûñîòû, îïóùåííîé èç âåðøèíû B. Îïèñàííûå
îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêîâ AHN è CHM ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå P (P 6= H ). Äîêàæèòå,
÷òî ïðÿìàÿ PH ïðîõîäèò ÷åðåç ñåðåäèíó îòðåçêà MN .

206. Íà ïðÿìîé îòìå÷åíî äâà îòðåçêà. Íàéòè ÃÌÒ òî÷åê ïëîñêîñòè, èç êîòîðûõ ýòè
îòðåçêè âèäíû ïîä ðàâíûìè óãëàìè.

207. Íà ïëîñêîñòè îòìå÷åíî 100 ñèíèõ, 100 êðàñíûõ è 100 çåë¼íûõ òî÷åê òàê, ÷òî
íèêàêèå òðè òî÷êè íå ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ðàçíîöâåòíûé
òðåóãîëüíèê, âíóòðè êîòîðîãî íåò äðóãèõ òî÷åê.

208. Íà ïëîñêîñòè îòìå÷åíî íåñêîëüêî òî÷åê, íå âñå èç êîòîðûõ ëåæàò íà îäíîé ïðÿ-
ìîé. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ðîâíî ÷åðåç äâå èç íèõ.

209. Äèàìåòðîì ìíîæåñòâà òî÷åê íà ïëîñêîñòè íàçûâàåòñÿ îòðåçêîì íàèáîëüøåé äëè-
íû ñ êîíöàìè ñðåäè òî÷åê íàøåãî ìíîæåñòâà. Äîêàæèòå, ÷òî ó ìíîæåñòâà èç n òî÷åê íå
áîëåå n äèàìåòðîâ.


