
Êðóæîê â Õàìîâíèêàõ. 9 êëàññ

Ñåðèÿ 18. Äîìàøíåå çàäàíèå ïî äåëèìîñòè.

145. Âàñÿ âûïèñàë íà äîñêå 4 ÷èñëà. Ïîñëå ýòîãî îí ïîñ÷èòàë ÍÎÄ êàæäûõ äâóõ èç
íèõ. Ó íåãî ïîëó÷èëîñü 6 ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë: 1, 2, 3, 4, 5 è n. Êàêîå íàèìåíüøåå
çíà÷åíèå ìîæåò ïðèíèìàòü n?

146. Ïóñòü êàæäîå èç íàòóðàëüíûõ ÷èñåë n, n+1, n+2 äåëèòñÿ íà êâàäðàò ëþáîãî ñâî-
åãî ïðîñòîãî äåëèòåëÿ. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî n äåëèòñÿ íà êóá íåêîòîðîãî ñâîåãî ïðîñòîãî
äåëèòåëÿ.

147. Íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, b, c, d òàêîâû, ÷òî ab = cd. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî a2014 +
b2014 + c2014 + d2014 ñîñòàâíîå.

148. a, b, c � íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ab+9b+81 è bc+9c+81 äåëÿòñÿ
íà 101, òî è ca+ 9a+ 81 äåëèòñÿ íà 101.

149. Ìíîãî÷ëåí f(x) ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè òàêîâ, ÷òî äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî
n íàéä¼òñÿ íàòóðàëüíîå k òàêîå, ÷òî f(k) äåëèòñÿ íà n. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî íà-
òóðàëüíîãî n ïðîèçâåäåíèå çíà÷åíèé ìíîãî÷ëåíà f â n ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ
÷èñåë äåëèòñÿ íà n!.

150. Íàòóðàëüíîå ÷èñëî N ÿâëÿåòñÿ êâàäðàòè÷íûì âû÷åòîì ïî ëþáîìó ìîäóëþ (íå
îáÿçàòåëüíî ïðîñòîìó), òî åñòü äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n ñóùåñòâóåò òàêîå öåëîå k, ÷òî
N ≡ k2 (mod n). Äîêàæèòå, ÷òî N � òî÷íûé êâàäðàò.
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