
Êðóæîê â Õàìîâíèêàõ. 6 êëàññ

Ñåðèÿ 2. Êðîëèêè è êëåòêè. 20.09

1. Â 10 êëåòêàõ ñèäèò 102 êðîëèêà. Äîêàæèòå, ÷òî õîòÿ áû â îäíîé èç êëåòîê ñèäèò íå
ìåíåå 11 êðîëèêîâ.

2. Â 14 êëåòêàõ ñèäèò 90 êðîëèêîâ. Äîêàæèòå, ÷òî â êàêèõ-òî äâóõ êëåòêàõ ñèäèò
îäèíàêîâîå êîëè÷åñòâî êðîëèêîâ.

3. Íà äîñêå íàïèñàíî 2014 ÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü 11 òàê, ÷òîáû
ðàçíîñòü ëþáûõ äâóõ èç íèõ äåëèëàñü íà 199.

4. à) Íà äîñêå íàïèñàíî 51 ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî ðàçíîñòü êâàäðàòîâ êàêèõ-òî äâóõ èç
íèõ äåëèòñÿ íà 100.
á) Äëÿ êàêîãî íàèìåíüøåãî êîëè÷åñòâà ÷èñåë ìîæíî ãàðàíòèðîâàííî óòðâåðæäàòü, ÷òî
ðàçíîñòü êâàäðàòîâ êàêèõ-òî äâóõ èç íèõ äåëèòñÿ íà 100?

5. à) Äîêàæèòå, ÷òî èç 100 ÷èñåë ìîæíî âûáðàòü íåñêîëüêî òàê, ÷òîáû èõ ñóììà äå-
ëèëàñü íà 100.
á) Äîêàæèòå, ÷òî åñëè èç 99 ÷èñåë íåëüçÿ âûáðàòü íåñêîëüêî òàê, ÷òîáû èõ ñóììà äåëèëàñü
íà 100, òî ðàçíîñòü ëþáûõ äâóõ èç ýòèõ ÷èñåë äåëèòñÿ íà 100.

6. Â êëàññå 20 äåòåé. Êàæäûé äåíü êàêèå-òî ïàðû èç íèõ ïðè âñòðå÷å ïîæèìàþò äðóã
äðóãó ðóêè, à êàêèå-òî íåò. Èçâåñòíî, ÷òî âñåãî çà ìåñÿö áûëî ñîâåðøåíî 2014 ðóêîïîæà-
òèé. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî âûäåëèòü ãðóïïó èç 7 ÷åëîâåê òàê, ÷òîáû ìåæäó äåòüìè èç
ýòîé ãðóïïû áûëî ñîâåðøåíî íå ìåíåå 211 ðóêîïîæàòèé.

7. Â êâàäðàòå ñî ñòîðîíîé 10 îòìåòèëè 26 òî÷åê. Äîêàæèòå, ÷òî ðàññòîÿíèå ìåæäó
êàêèìè-òî îòìå÷åííûìè òî÷êàìè ìåíüøå 3.

8. Êàðòà Ìîñêâû ìàñøòàáà 1 : 45000 ðàçðåçàíà íà 60 ïðÿìîóãîëüíèêîâ 9×13 ñì. Ïîñëå
òîãî, êàê ïðÿìîóãîëüíèêè ñîâìåñòèëè, ïîëó÷èëñÿ àòëàñ.

Äîêàæèòå, ÷òî èãëîé ìîæíî ïðîòêíóòü ýòîò àòëàñ òàê, ÷òîáû õîòÿ áû íà 10 ëèñòàõ
áûëî ïðîòêíóòî ÷òî-íèáóäü çåë¼íîå.

Ñïðàâî÷íàÿ èíôîðìàöèÿ: îáùàÿ ïëîùàäü ñàäîâ, ñêâåðîâ è ïàðêîâ Ìîñêâû ñîñòàâëÿåò
343 êì2.

9. Âàñÿ âûïèñûâàåò ïîäðÿä íàòóðàëüíûå ÷èñëà, íî çàáûâàåò ñòàâèòü ìåæäó íèìè ïðî-
áåëû. Â ðåçóëüòàòå ó íåãî ïîëó÷àåòñÿ äëèííàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü öèôð. Äîêàæèòå, ÷òî
îí ìîæåò òàê ïðåðâàòü ýòó ïîñëåäîâàòåëüíîñòü, ÷òîáû ïîëó÷èëîñü ÷èñëî, äåëÿùååñÿ íà
123456789123456789.

10. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò àðèôìåòè÷åñêàÿ ïðîãðåññèÿ ñ ðàçíîñòüþ áîëüøå 100
òàêàÿ, ÷òî â íåé áåñêîíå÷íî ìíîãî ïðîñòûõ ÷èñåë.

11. Äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêîå íàòóðàëüíîå k < n,
÷òî â äåñÿòè÷íîé çàïèñè ÷èñëà kn âñòðå÷àþòñÿ íå âñå öèôðû.


