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Теоремы Чевы и Менелая
На прямых, содержащих стороны треугольника ABC, выбраны точки A1, B1, C1.

Теорема Чевы. Прямые AA1, BB1 и CC1 конкурентны (пересекаются в одной
точке или попарно параллельны) тогда и только тогда, когда
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Теорема Менелая. Точки A1, B1 и C1 лежат на одной прямой тогда и только
тогда, когда −−→
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1. Через середину стороны BC треугольника ABC проведена прямая, пере-
секающая прямые AB и AC в точках P и Q соответственно. Докажите,
что если AP = AQ, то BP = CQ.

2. Окружность пересекает сторону AB треугольника ABC в точках C1 и
C2, сторону BC — в точках A1 и A2, сторону AC — в точках B1 и B2.
Докажите, что если прямые AA1, BB1, CC1 пересекаются в одной точке,
то и прямые AA2, BB2, CC2 также пересекаются в одной точке.

3. Из вершины C прямого угла треугольника ABC проведена высота CK,
а в треугольнике ACK проведена биссектриса CE. Прямая, проходящая
через точку B параллельно CE, пересекает CK в точке F . Докажите, что
прямая EF делит отрезок AC пополам.

4. Дан четырёхугольник ABCD, в котором AC = BD = AD; точки M и N —
середины AB и CD соответственно; E — точка пересечения диагоналей.
Докажите, что MN проходит через точки касания вписанной окружности
треугольника AED с его сторонами AE и ED.

5. Продолжения боковых сторон A0B0 и AB трапеции A0B0BA пересекаются
в точке V . Точка C1 — точка пересечения A0B и B0A. Точка A1 — точка
пересечения AA0 и V C1. Точка C2 – точка пересечения A1B и B0A. Точка
A2 — точка пересечения AA0 и V C2. . . . Точка Cn — точка пересечения
An−1B и B0A. Точка An — точка пересечения AA0 и V Cn. Докажите, что
AAn : AnA0 = 1 : n.



6. На высоте BH остроугольного треугольника ABC взята точка D. Прямые
AD и CD пересекают стороны BC и AB в точках X и Y соответственно.
Докажите, что луч HB — биссектриса угла XHY .

7. В окружность вписан выпуклый шестиугольник ABCDEF . Докажите,
что прямые AD, BE и CF пересекаются в одной точке тогда и только
тогда, когда AB · CD · EF = BC ·DE · FA.

8. На плоскости дан неравнобедренный треугольник ABC, описанная вокруг
него окружность (без центра), а также центр I вписанной в треугольник
окружности (сама вписанная окружность не дана). Постройте с помощью
одной линейки центр описанной окружности.


