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Симедиана
Определение. Симедианой треугольника называется прямая, симметричная его ме-
диане относительно биссектрисы угла, из которого проведена медиана.

Основное свойство симедианы. Касательные к описанной окружности треуголь-
ника ABC, проведённые точках A и C, пересекаются в точке P . Тогда BP — симедиана
треугольника ABC.

1. Пусть BK — симедиана треугольника ABC. Докажите, что AK
KC = AB2

BC2 .

2. (а) Вспомните доказательство основного свойства симедианы через изогональ-
ное сопряжение.

(б) Докажите основное свойство симедианы, используя предыдущую задачу.

3. На сторонах AB и BC треугольника ABC во вне построены квадраты ABXY
и BCKL. Прямые XY и KL пересекаются в точке T . Докажите, что BT —
симедиана треугольника ABC.

4. Дан треугольник ABC. Касательная к его описанной окружности в точке A
пересекает прямую BC в точке D. Касательные к описанной окружности тре-
угольника ACD в точках A и C пересекаются в точке K. Докажите, что прямая
DK делит пополам отрезок AB.

5. Внутри равнобедренного треугольника ABC выбрана точка P такая, что ∠PBC =
∠PCA. Пусть M - середина основания BC. Докажите, что ∠BPM + ∠CPA =
180◦.

6. В треугольнике ABC проведена медиана AM. Серединные перпендикуляры к
сторонам AB и AC пересекают AM в точках X и Y соответственно. Прямые
BX и CY пересекаются в точке Z. Докажите, что AZ — симедиана треугольника
ABC.

7. Дана окружность, её хорда BC и середина A0 меньшей дуги BC. На большей
дуге BC выбирается произвольная точка A. Касательная к окружности, прове-
дённая из точки A, пересекает касательные, проведённые из точек B и , в точках
X и Y соответственно. Прямые A0X и A0Y пересекают прямую BC в точках N и
соответственно. Докажите, что длина отрезка NM не зависит от выбора точки
A.

8. Неравнобедренный треугольник ABC вписан в окружность ω. Касательная к
этой окружности в точке A пересекает прямую BC в точке D. Пусть I — центр
вписанной окружности треугольника ABC. Прямые BI и CI пересекают биссек-
трису угла ADB в точках P и Q соответственно. Пусть M — середина отрезка
PQ. Докажите, что прямая MI проходит через середину дуги BAC окружности
ω.

9. В треугольнике ABC ∠A = 60◦, AD — биссектриса. Построен равносторонний
треугольник PDQ с высотой DA. Прямые PB и QC пересекаются в точке K.



Докажите, что AK — симедиана треугольника ABC.


