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Разнобой
1. Для положительных чисел a, b и c докажите неравенство:
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2. Дан граф G на n вершинах и натуральное число k < n. В графе G заданы
направления рёбер так, что для любого набора A из k вершин этого графа можно
найти вершину v /∈ A, которая соединена ребрами со всеми вершинами из A, и
эти рёбра направлены от v к A. Докажите, что n ⩾ 2k+1 − 1.

3. Дан неравнобедренный остроугольный треугольник ABC, вписанный в окруж-
ность Ω с центром O. Прямая BO пересекает AC в точке D. Серединный перпен-
дикуляр к отрезку BD пересекает стороны AB, BC и прямую AC в точках P , Q
и R соответственно. Отрезок BR вторично пересекает Ω в точке T . Докажите,
что точки O, P , Q и T лежат на одной окружности.


