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Целая и дробная часть
Определение. Целой частью [x] числа x называется наибольшее целое число,
не превосходящее x. Дробной частью {x} называется число x− [x].

Свойства:

• [x] ⩽ x < [x] + 1;

• 0 ⩽ {x} < 1;

• [x+ y]− 1 ⩽ [x] + [y] ⩽ [x+ y];

• если [x] = [y], то |x− y| < 1.

1. Решите уравнение [x] · {x} = x2.

2. Докажите, что для любого x ⩾ 1 верно равенство
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4. Найдите количество решений уравнения
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6. Сумма дробных частей нескольких положительных чисел равна целой ча-
сти их произведения. Докажите, что дробная часть суммы этих чисел рав-
на произведению их целых частей.

7. Вещественное число x ⩾ 1 таково, что [x2], [x3], [x4] — точные квадраты.
Докажите, что [x] тоже является точным квадратом.

8. Докажите, что для любого натурального n и вещественного x > 1 выпол-
няется неравенство
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