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Стереометрия (вроде без сфер)
1. В пространстве даны две скрещивающиеся прямые. Все прямые, пересекающие

данные, красятся в синий цвет. Какие точки останутся непокрашенными?

2. В тетраэдре провели четыре отрезка, соединяющие вершины с центрами впи-
санных окружностей противоположных граней. Докажите, что если два таких
отрезка пересекаются, то два других тоже.

3. (Теорема Менелая) На рёбрах AB,BC,CD,DA пространственной неплоской ло-
маной ABCD отмечены точки K,L,M,N соответственно. Докажите, что точки
K,L,M,N лежат в одной плоскости тогда и только тогда, когда

AK

KB
· BL

LC
· CM

MD
· DN

NA
= 1.

4. В тетраэдре ABCD из вершины A опустили перпендикуляры AB′, AC ′, AD′ на
плоскости, делящие двугранные углы при ребрах CD,DB,BC пополам. Дока-
жите, что плоскости BCD и B′C ′D′ параллельны.

5. Основания трёх высот треугольной пирамиды являются точками пересечения
медиан граней, к которым они проведены. Докажите, что все рёбра пирамиды
равны.

6. В треугольнике ABC биссектриса угла A пересекает отрезок BC в точке L.
На отрезке BC как на диаметре в пространстве построена окружность ω так,
что её плоскость перпендикулярна плоскости ABC. Через точку L проведена
произвольная хорда DE окружности ω. Докажите, что прямая AL — биссектриса
угла DAE.

7. Доказать, что всякая плоскость, проходящая через середины двух противопо-
ложных рёбер тетраэдра, делит его объём пополам.


