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Функциональные уравнения. База
При решении функциональных уравнений бывает полезно:

• что-нибудь подставить,

• разделить переменные,

• проверить функцию f на инъективность/сюръективность,

• попытаться записать обычную систему уравнений,

• cделать замену,

• найти какое-нибудь одно решение функционального уравнения.

1. f : R Ñ R, @x, y P R
fpxqfpyq ´ fpxyq “ x ` y.

2. Найдите все инъективные функции f : R Ñ R, такие что

fpx ` fpyqq “ fpfpxqq ` fpyq.

3. f : R Ñ R, @x P R\t0u
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x
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`
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fp´xq “ x.

4. f : R Ñ R, @x, y P R

fpfpxq ` fpyqq “ fpxq ` y.

5. Докажите биективность функции f : R Ñ R, удовлетворяющей условию
@x, y P R

fpfpxq ` fpyqq “ x ` y.

6. f : R Ñ R, @x, y P R

fpx ` yq ´ fpx ´ yq “ 4xy.

7. f : R Ñ R, @x, y P R

xfpyq ` yfpxq “ px ` yqfpxqfpyq.

8. f : R Ñ R, @x, y P R

fpx ` y ` fpyqq “ fpfpxqq ` 2y.


