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Непрерывная комбинаторика
1. В домике Копатыча припасены 15 бочонков мёда различных объёмов. Докажи-

те, что Копатыч может разлить один бочонок на два новых так, чтобы получен-
ные 16 бочонков можно было разбить на две группы по 8 с равным суммарным
объёмом мёда.

2. В 10 бочонках разлит квас, причём общий объём кваса меньше объёма любого
бочонка. За один ход можно выбрать бочонок и отлить из него любое количество
кваса поровну в остальные бочонки. За какое наименьшее число ходов можно
с гарантией уравнять объёмы кваса во всех бочонках?

3. Дан набор из 99 положительных чисел с суммой S. Докажите, что есть не менее
249 способов выбрать 50 из них с суммой строго больше S{2.

4. В 99 ящиках лежат яблоки и апельсины. Докажите, что можно так выбрать 50
ящиков, что в них окажется не менее половины всех яблок и не менее половины
всех апельсинов.

5. Группа в детском саду насчитывает 30 детей. Дети встали в ряд так, что воз-
расты (положительные вещественные числа) любых двух соседних детей раз-
личаются не более чем на 1 год.
(а) Докажите, что воспитатель может построить детей парами в ряд так, что-
бы в любых двух соседних в ряду парах суммарный возраст отличался не более
чем на 1 год.
(б) Докажите, что воспитатель может построить детей тройками в ряд так,
чтобы в любых двух соседних в ряду тройках суммарный возраст отличался не
более чем на 1 год.
(в) На городской ёлке 30 детей взялись за руки в хоровод так, что возрасты
любых двух соседей различаются не более чем на 1 год. Докажите, что мож-
но разбить детей на пары и расставить пары по кругу так, чтобы суммарный
возраст в каждых двух соседних парах различался бы не более чем на 1 год.

6. На продуктовом складе валяются 20 кусков сыра разных сортов. Докажите, что
можно разрезать не более двух кусков так, чтобы сыр можно было разложить
на две кучки, равные по весу и по цене.

7. Имеются 300 яблок, любые два из которых различаются по весу не более, чем в
три раза. Докажите, что их можно разложить в пакеты по четыре яблока так,
чтобы любые два пакета различались по весу не более, чем в полтора раза.

8. В 100 ящиках лежат яблоки, апельсины и бананы. Докажите, что можно так
выбрать 51 ящик, что в них окажется не менее половины всех яблок, не менее
половины всех апельсинов и не менее половины всех бананов.


