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Вспомогательная окружность

1. Общая гипотенуза прямоугольных треугольников𝐴𝐵𝐶 и𝐴𝐵𝐷 имеет длину 10 см. Найдите
наибольшее возможное расстояние между точками 𝐶 и 𝐷.

2. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶: ∠𝐶 = 70∘, ∠𝐵 = 80∘. Внутри треугольника выбрана такая точка𝑀, что
треугольник 𝐶𝑀𝐵 — равносторонний. Найдите углы 𝑀𝐴𝐵 и 𝑀𝐴𝐶.

3. Дан параллелограмм ABCD с острым углом при вершине 𝐴. На лучах 𝐴𝐵 и 𝐶𝐵 отмечены
точки 𝐻 и 𝐾 соответственно, причём 𝐶𝐻 = 𝐵𝐶 и 𝐴𝐾 = 𝐴𝐵. Докажите, что 𝐷𝐻 = 𝐷𝐾.

4. Серединные перпендикуляры к сторонам 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 пересекают высоту
𝐴𝐻 в точках 𝑃 и 𝑄. Известно, что 𝐴𝑃 = 𝑝, 𝐴𝑄 = 𝑞. Найдите радиус окружности, описанной
около треугольника 𝐴𝐵𝐶.

5. Окружность 𝜔, лежащая внутри правильного шестиугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹, касается сторон
𝐴𝐵 и 𝐴𝐹. Оказалось, что касательные из точек 𝐶 и 𝐸 к 𝜔, точка пересечения которых не
лежит на 𝐴𝐷, перпендикулярны. Найдите ∠𝐶𝑂𝐸.

6. На стороне 𝐵𝐶 выпуклого четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 взяты точки 𝐸 и 𝐹 (𝐸 лежит между 𝐵
и 𝐹). Известно, что ∠𝐵𝐴𝐸 = ∠𝐶𝐷𝐹 и ∠𝐸𝐴𝐹 = ∠𝐹𝐷𝐸. Докажите, что ∠𝐹𝐴𝐶 = ∠𝐸𝐷𝐵.

7. Пусть 𝐻 — ортоцентр треугольника 𝐴𝐵𝐶. Точки 𝐸 и 𝐹 на сторонах 𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 таковы, что
∠𝐸𝐻𝐹 = 90∘, а 𝑋 — основание перпендикуляра из 𝐻 на 𝐸𝐹. Докажите, что ∠𝐵𝑋𝐶 = 90∘.


