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Соображения единственности в геометрии

1. Существует ли такой остроугольный треугольник 𝐴𝐵𝐶, что окружность с диаметром 𝐴𝐵
проходит через середину отрезка 𝐶𝐻 (𝐻 — точка пересечения высот треугольника 𝐴𝐵𝐶)?

2. В остроугольном треугольнике на сторонах 𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 взяты точки 𝐴1, 𝐵1, 𝐶1 соответствен-
но так, что отрезки 𝐴𝐴1, 𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 пересекаются в одной точке. Известно, что 𝐵𝐶 ⋅ 𝐴𝐴1 =
𝐶𝐴 ⋅ 𝐵𝐵1 = 𝐴𝐵 ⋅ 𝐶𝐶1. Докажите, что 𝐴𝐴1, 𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 — это высоты треугольника 𝐴𝐵𝐶.

3. Вписанная окружность касается сторон 𝐴𝐵, 𝐵𝐶 и 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 в точках 𝑁, 𝐾 и 𝑀
соответственно. Прямые 𝑀𝑁 и 𝑀𝐾 пересекают биссектрису внешнего угла 𝐵 в точках 𝑅 и 𝑆
соответственно. Докажите, что прямые 𝑅𝐾 и 𝑆𝑁 пересекаются на вписанной окружности
треугольника 𝐴𝐵𝐶.


