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Фантастические твари доппостроения и где они обитают

1. Пусть 𝐴𝐿 — биссектриса треугольника 𝐴𝐵𝐶. Известно, что ∠𝐴𝐵𝐶 = 2∠𝐴𝐶𝐵 + ∠𝐵𝐴𝐶. Дока-
жите, что 𝐴𝐵 + 𝐶𝐿 = 𝐴𝐶.

2. Точка𝑀— середина стороны𝐶𝐷параллелограмма𝐴𝐵𝐶𝐷, а точки𝐸и𝐹— основания высот
треугольника 𝐴𝐵𝑀, опущенных из вершин 𝐴 и 𝐵 соответственно. Докажите, что 𝐷𝐸 = 𝐶𝐹.

3. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 отмечены точки 𝐷 и 𝐹 соответственно, 𝐸 — сере-
дина отрезка 𝐷𝐹. Докажите, что 𝐵𝐸 + 𝐶𝐸 ⩾ 𝐵𝐷 + 𝐶𝐹.

4. В правильном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 точка 𝑂 такова, что ∠𝐴𝑂𝐶 = 113∘, ∠𝐵𝑂𝐶 = 123∘. Найдите
углы треугольника, сложенного из отрезков 𝐴𝑂, 𝐵𝑂 и 𝐶𝑂.

5. Внутри параллелограмма 𝐴𝐵𝐶𝐷 расположена точка 𝑋. Докажите, что если ∠𝑋𝐴𝐵 = ∠𝑋𝐶𝐵,
то ∠𝑋𝐵𝐶 = ∠𝑋𝐷𝐶.

6. Трапеция 𝐴𝐵𝐶𝐷 с основаниями 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷 такова, что ∠𝐴𝐵𝐶 = 90∘. Биссектриса угла 𝐵𝐴𝐷
пересекает отрезок 𝐵𝐶 в точке 𝑃. Оказалось, что ∠𝐴𝑃𝐷 = 45∘. Докажите, что площади че-
тырёхугольника 𝐴𝑃𝐶𝐷 и треугольника 𝐴𝐵𝑃 равны.

7. Вневписанная окружность прямоугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 (∠𝐵 = 90∘) касается сторо-
ны 𝐵𝐶 в точке 𝐴1, а прямой 𝐴𝐶 — в точке 𝐴2. Луч 𝐴2𝐴1 пересекает первый раз окружность,
вписанную в треугольник 𝐴𝐵𝐶, в точке 𝐴′. Аналогично определяется точка 𝐶′. Докажите,
что 𝐴𝐶 ∥ 𝐴′𝐶′.


