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1. Диагонали 𝐴𝐶 и 𝐵𝐷 трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷 пересекаются в точке 𝑂. Докажите, что треугольники
𝐴𝑂𝐵 и 𝐶𝑂𝐷 имеют одинаковую площадь.

2. Внутри стороны 𝐵𝐶 выпуклого четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 нашлась такая точка 𝐸, что пря-
мая 𝐴𝐸 делит четырёхугольник на две равные по площади части. Какая из вершин четы-
рёхугольника находится дальше всех от прямой 𝐴𝐸?

3. Диагонали выпуклого четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 равны и пересекаются в точке 𝑂. Точка 𝑃
внутри треугольника 𝐴𝑂𝐷 такова, что 𝐶𝐷 ∥ 𝐵𝑃 и 𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝑃. Докажите, что точка 𝑃 лежит на
биссектрисе угла 𝐴𝑂𝐷.

4. На описанной окружности остроугольного треугольника𝐴𝐵𝐶 отмечены такие точки𝐷 и 𝐸,
что 𝐵𝐷 ⟂ 𝐴𝐶, 𝐴𝐸— диаметр. Докажите, что 𝑆𝐴𝐵𝐶 = 𝑆𝐴𝐸𝐶𝐷.

5. Пусть 𝐴𝐵𝐶— остроугольный треугольник, 𝐶′ и 𝐴′ — произвольные точки на сторонах 𝐴𝐵
и 𝐵𝐶 соответственно, 𝐵′ — середина стороны 𝐴𝐶. Докажите, что площадь треугольника
𝐴′𝐵′𝐶′ не больше половины площади треугольника 𝐴𝐵𝐶.

6. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 параллелограмма 𝐴𝐵𝐶𝐷 во внешнюю сторону построены равносто-
ронние треугольники 𝐴𝑋𝐵 и 𝐵𝑌𝐶 соответственно. Докажите, что 𝑆𝐴𝑋𝐷 = 𝑆𝐶𝑌𝐷.

7. Лемма оЧебурашке. Даны две равные окружности𝜔1 и𝜔2 с центрами𝑂1 и𝑂2. На отрезке
𝑂1𝑂2 взяты точки 𝑋 и 𝑌 так, что 𝑂1𝑋 = 𝑂2𝑌. Точки 𝐴 и 𝐵 лежат на 𝜔1 и прямая 𝐴𝐵 проходит
через 𝑋. Точки 𝐶 и 𝐷 лежат на 𝜔2 и прямая 𝐶𝐷 проходит через 𝑌. Докажите, что существует
окружность, которая касается прямых 𝐴𝑂1, 𝐵𝑂1, 𝐶𝑂2, 𝐷𝑂2.
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