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Касательная к окружности. Добавка

1. Дан равнобедренный треугольник 𝐴𝐵𝐶, 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶; 𝑂, 𝐼— центры его описанной и
вписанной окружностей соответственно.Окружность𝜔 описана вокруг треугольни-
ка 𝐵𝐼𝑂 и пересекает описанную окружность треугольника𝐴𝐵𝐶 в точке𝐷. Докажите,
что 𝐴𝐷— касательная к 𝜔.

2. Серединный перпендикуляр к биссектрисе 𝐵𝐿 треугольника 𝐴𝐵𝐶 пересекает бис-
сектрисы его внешних углов 𝐴 и 𝐶 в точках 𝑃 и 𝑄 соответственно. Докажите, что
окружность, описанная около треугольника 𝑃𝐵𝑄, касается окружности, описанной
около треугольника 𝐴𝐵𝐶.

3. (ЗаключительныйэтапВсОШ-2017, задача10.2)Пусть𝑂—центрописаннойокруж-
ности остроугольного равнобедренного треугольника 𝐴𝐵𝐶 (𝐴𝐵 = 𝐴𝐶). Прямые 𝐵𝑂
и 𝐶𝑂 пересекают стороны 𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 в точках 𝐵′ и 𝐶′ соответственно. Докажите, что
прямая, проходящая через𝐶′ параллельно𝐴𝐶, касается описанной окружности тре-
угольника 𝐵′𝑂𝐶.

4. Отрезок𝐶𝐷—биссектриса треугольника𝐴𝐵𝐶. Окружность, проходящаячерез точку
𝐴 и касающаяся биссектрисы в точке𝐷, вторично пересекает прямую 𝐴𝐶 в точке 𝐴1.
Окружность, проходящая через точку 𝐵 и касающаяся биссектрисы в точке 𝐷, вто-
рично пересекает прямую 𝐵𝐶 в точке 𝐵1. Докажите, что окружность, симметричная
описанной около треугольника 𝐴1𝐵1𝐶 относительно 𝐶𝐷, касается 𝐴𝐵.


