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Кярбод

1. Срединные перпендикуляры к сторонам 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷 выпуклого четырёхугольника𝐴𝐵𝐶𝐷 пере-
секаются на диагонали 𝐴𝐶, а к сторонам 𝐵𝐶 и 𝐷𝐴 - на диагонали 𝐵𝐷. Докажите, что 𝐴𝐵𝐶𝐷 -
прямоугольник.

2. Пусть 𝑃 - проекция ортоцентра𝐻 треугольника 𝐴𝐵𝐶 на биссектрису его угла 𝐴𝐵𝐶, а𝑀 - сере-
дина стороны 𝐴𝐶. Докажите, что прямая𝑀𝑃 делит отрезок 𝐵𝐻 пополам.

3. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 𝑂 - центр описанной окружности, а 𝐼 - инцентр. Точки 𝑃 и𝑄 таковы, что
𝐴𝐼𝑂𝑃 и 𝐼𝐶𝑄𝑂 - равнобокие трапеции с основаниями 𝐴𝐼 и 𝐼𝐶 соответственно. Докажите, что
точки 𝑃 и 𝑄 равноудалены от точки 𝐵.

4. Пусть 𝑂 - центр описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶. Точки 𝑃 и 𝑄 выбраны на отрез-
ках 𝐶𝐴 и 𝐴𝐵 соответственно. Окружность 𝜔 проходит через середины отрезков 𝐵𝑃, 𝐶𝑄 и 𝑃𝑄.
Оказалось, что прямая 𝑃𝑄 касается 𝜔. Докажите, что 𝑂𝑃 = 𝑂𝑄.

5. Ввыпукломчетырёхугольнике𝐴𝐵𝐶𝐷 равныуглы𝐴и𝐶. Точку𝐴 отразили относительно пря-
мых 𝐵𝐶 и 𝐶𝐷 и получили точки 𝐸 и 𝐹 соответственно. Прямые 𝐴𝐸 и 𝐴𝐹 пересекают прямую
𝐵𝐷 в точках 𝑃 и 𝑄 соответственно. Докажите, что окружности (𝐵𝑃𝐸) и (𝑄𝐹𝐷) касаются.

6. Диагонали четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷, вписанного в окружность 𝛺, пересекаются в точке 𝑃.
Окружность 𝜔 касается отрезков 𝐴𝑃 и 𝑃𝐷 в точках 𝑄 и 𝑅 соответственно и окружности 𝛺 в
точке 𝑋. Докажите, что точка 𝑋 лежит на радикальной оси окружностей 𝐴𝑅𝐶 и 𝐵𝑄𝐷.


