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Разнобой по геометрии

1. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶(𝐴𝐵 > 𝐵𝐶) на стороне 𝐴𝐵 выбрана точка 𝐾 так, что 𝐵𝐾 = 𝐵𝐶.
Биссектриса 𝐵𝐿 пересекает описанную около треугольника𝐴𝐵𝐶 окружность в точке
𝑃. Докажите, что ∠𝐿𝐾𝑃 = 1

2
∠𝐴𝐵𝐶.

2. Окружность 𝜔1 проходит через центр окружности 𝜔2. Из точки 𝐶, лежащей на 𝜔1,
проведены касательные к 𝜔2, вторично пересекающие 𝜔1 в точках 𝐴 и 𝐵. Доказать,
что отрезок 𝐴𝐵 перпендикулярен прямой, проходящей через центры окружностей.

3. Даны две пересекающиеся окружности 𝜔1 и 𝜔2, с центрами 𝑂1 и 𝑂2 соответствен-
но. Луч 𝑂1𝑂2 пересекает 𝜔1 в точке 𝐿, а луч 𝑂2𝑂1 пересекает 𝜔2 в точке 𝑀. Пусть
окружность 𝜔3 касается прямой 𝑂1𝑂2 и окружностей 𝜔1, 𝜔2 внутренним образом в
точках𝐾,𝑁 соответственно. Прямые𝑀𝑁 и 𝐿𝐾 пересекаются в точке 𝑃. Докажите, что
центр описанной окружности треугольника 𝐾𝑁𝑃 лежит на описанной окружности
треугольника 𝐾𝑂3𝑁.

4. Насторонах треугольника𝐴𝐵𝐶 вовнепостроеныквадраты𝐴𝐵𝐵1𝐴2, 𝐵𝐶𝐶1𝐵2 и𝐶𝐴𝐴1𝐶2.
На отрезках 𝐴1𝐴2 и 𝐵1𝐵2 также во внешнюю сторону от△𝐴𝐴1𝐴2 и△𝐵𝐵1𝐵2 постро-
ены квадраты 𝐴1𝐴2𝐴3𝐴4 и 𝐵1𝐵2𝐵3𝐵4. Докажите, что 𝐴3𝐵4 ∥ 𝐴𝐵.

5. Пусть 𝑙𝑎, 𝑙𝑏 и 𝑙𝑐 —длины биссектрис углов 𝐴, 𝐵 и 𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶, а𝑚𝑎, 𝑚𝑏 и𝑚𝑐
— длины соответствующих медиан. Докажите, что
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+
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6. Радиус описаннойокружности треугольника𝐴𝐵𝐶равенрадиусу вневписаннойокруж-
ности, касающейся стороны 𝐴𝐵 в точке 𝐶′ и продолжений двух других сторон в точ-
ках 𝐴′ и 𝐵′. Докажите, что центр описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶 совпа-
дает с ортоцентром треугольника 𝐴′𝐵′𝐶′.


