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Угнетающие задачи по геометрии
1. Даны треугольник 𝐴𝐵𝐶 (𝐴𝐵 > 𝐴𝐶) и описанная около него окружность. Постройте цир-

кулем и линейкой середину дуги 𝐵𝐶 (не содержащей вершину 𝐴), сделав не более двух
построений.

2. Наплоскости заданы точки𝐴, 𝐵, 𝐶, не лежащие на одной прямой. Рассматриваются всевоз-
можные равносторонние треугольники, каждая из сторон которых содержит одну из этих
точек. Найдите ГМТ центров таких треугольников.

3. Ввыпукломчетырёхугольнике𝐴𝐵𝐶𝐷 лучи𝐴𝐵 и𝐷𝐶 пересекаются в точке𝑃. На биссектрисе
угла 𝐴𝑃𝐷 нашлась точка 𝑄 такая, что прямые 𝐵𝑄 и 𝐶𝑄 делят пополам отрезки 𝐴𝐶 и 𝐵𝐷
соответственно. Докажите, что 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷.

4. Продолжения сторон𝐴𝐵 и𝐶𝐷 выпуклого четырехугольника𝐴𝐵𝐶𝐷 пересекаются в точке 𝑃.
Докажите, что прямая, проходящая через ортоцентры треугольников 𝐴𝑃𝐷 и 𝐵𝑃𝐶 проходит
через точку пересечения диагоналей четырехугольника в том и только в том случае, когда
он является вписанным.

5. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 выполнено равенство 𝐴𝐵 = 𝐵𝐶 + 𝐴𝐶
√2
. Точки𝑀 и 𝑁 — основания бис-

сектрисы и медианы из вершины 𝐵. Докажите, что ∠𝐵𝑀𝐶 + ∠𝐵𝑁𝐶 = 90∘.

6. Дан параллелограмм 𝐴𝐵𝐶𝐷. На отрезке 𝐶𝐷 выбрана точка 𝐸 таким образом, что 2∠𝐴𝐸𝐵 =
∠𝐴𝐶𝐵+∠𝐴𝐷𝐵. На отрезке𝐵𝐶 выбрана точка 𝐹 таким образом, что 2∠𝐴𝐹𝐷 = ∠𝐴𝐵𝐷+∠𝐴𝐶𝐷.
Точка 𝑂—центр описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐷. Докажите, что 𝑂𝐸 = 𝑂𝐹.

7. Вписанная и вневписанная окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶 касаются отрезка 𝐴𝐶 в точках
𝐵1 и 𝐵2. Оказалось, что 2∠𝐵1𝐵𝐵2 = ∠𝐴𝐵𝐶. Докажите, что 2𝐵1𝐵2 = 𝐴𝐶.


