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Соответственные элементы в подобных треугольниках
1. Касательная в точке 𝐴 к описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶 пересекает про-

должение стороны 𝐵𝐶 за точку 𝐵 в точке 𝐾; 𝐿 – середина 𝐴𝐶, а точка 𝑀 на отрезке
𝐴𝐵 такова, что ∠𝐴𝐾𝑀 = ∠𝐶𝐾𝐿. Докажите, что𝑀𝐴 = 𝑀𝐵.

2. Внутри треугольника 𝐴𝐵𝐶 с углом 𝐵 равным 6∘ отмечена точка 𝑇 такая, что∠𝐴𝑇𝐵 =
∠𝐵𝑇𝐶 = ∠𝐴𝑇𝐶 = 120∘. Докажите, что точки 𝐵, 𝑇 и середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 лежат
на одной окружности.

3. На боковой стороне 𝐴𝐵 равнобедренного треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбрана точка 𝐸, а на
продолжении основания 𝐴𝐶 за точку 𝐴 выбрана точка 𝐷, так что ∠𝐵𝐷𝐶 = ∠𝐸𝐶𝐴.
Докажите, что площади треугольников 𝐷𝐸𝐶 и 𝐴𝐵𝐶 равны.

4. Пусть 𝐵𝐻 – высота прямоугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 (𝐵 = 90∘ ). Вневписанная
окружность треугольника 𝐴𝐵𝐻, противолежащая вершине 𝐵, касается прямой 𝐴𝐵 в
точке 𝐴1. Аналогично определяется точка 𝐶1. Докажите, что 𝐴𝐶||𝐴1𝐶1.

5. Дан вписанный четырёхугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷. Продолжения его противоположных сто-
рон пересекаются в точках 𝑃 и 𝑄. Пусть 𝑀 и 𝑁 – середины диагоналей. Докажите,
что сумма углов 𝑃𝑀𝑄 и 𝑃𝑁𝑄 равна 180∘.

6. В трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷 с основаниями 𝐴𝐷 и 𝐵𝐶 лучи 𝐴𝐵 и 𝐷𝐶 пересекаются в точке 𝐾.
Точки 𝑃 и 𝑄 – центры описанных окружностей треугольников 𝐴𝐵𝐷 и 𝐵𝐶𝐷. Докажи-
те, что ∠𝑃𝐾𝐴 = ∠𝑄𝐾𝐷.

7. На стороне 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбраны точки 𝑃 и 𝑄 так, что углы 𝐶𝐴𝑄 и 𝐵𝐴𝑃
равны углам 𝐵 и 𝐶 соответственно. Пусть 𝑃′ и 𝑄′ – точки симметричные вершине 𝐴
относительно точек 𝑃 и 𝑄 соответственно. Докажите, что прямые 𝐵𝑃′ и 𝐶𝑄′ пересе-
каются на описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶.


