
[ЦПМ, кружок по математике]
[2023-2024] группа: 9-1 12 октября 2023 г.

Добавка
1. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 остроугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбрали точки 𝑀 и 𝑁 так, что

𝑀𝑁 ∥ 𝐴𝐶. Точки 𝑀′ и 𝑁′ симметричны точкам 𝑀 и 𝑁 относительно сторон 𝐵𝐶 и 𝐴𝐵 со-
ответственно. Отрезки𝑀′𝐴 и𝑁′𝐶 пересекаются соответствующие стороны треугольника в
точках 𝑋 и 𝑌 . Докажите, что четырехугольник 𝐴𝑌𝑋𝐶 вписанный.

2. Высоты остроугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 пересекаются в точке 𝐻. Окружность, описан-
ная около треугольника 𝐴𝐻𝐶, пересекает стороны 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 во внутренних точках 𝑃 и 𝑄.
Прямые 𝑃𝑄 и 𝐴𝐶 пересекаются в точке 𝑇. На прямой 𝑃𝐻 взята точка 𝐾 такая, что ∠𝐾𝐴𝐶 =
90∘. Докажите, что прямая 𝐾𝑇 перпендикулярна медиане треугольника 𝐴𝐵𝐶.
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