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Подобные треугольники
1. (а) Пусть 𝐼—центр вписанной окружности треугольника𝐴𝐵𝐶, 𝐼𝑎—

центр вневписанной окружности, вписанной в угол𝐴. Докажите, что

𝐴𝐼 ⋅ 𝐴𝐼𝑎 = 𝐴𝐵 ⋅ 𝐴𝐶.

(б) Пусть 𝑟—радиус вписаннойокружности треугольника𝐴𝐵𝐶, 𝑟𝑎—
радиус его вневписанной окружности, вписанной в угол𝐴. Выразите
через стороны треугольника произведение 𝑟𝑟𝑎.

2. Намедиане𝐵𝑀 треугольника𝐴𝐵𝐶 отмечена точка𝑁 такая, что∠𝐴𝐵𝑀 =
∠𝑁𝐴𝐶. Докажите, что ∠𝑀𝐵𝐶 = ∠𝑁𝐶𝐴.

3. В остроугольном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены высоты 𝐵𝐵1, 𝐶𝐶1 и
биссектриса 𝐴𝐿. Оказалось, что середина отрезка 𝐴𝐿 лежит на отрез-
ке 𝐵1𝐶1. Найдите угол 𝐵𝐴𝐶.

4. В треугольнике𝐴𝐵𝐶 угол𝐶—прямой.На катете𝐴𝐶 во внешнююсто-
рону построили равнобедренный прямоугольный треугольник 𝐴𝑋𝐶
с прямым углом 𝑋 . Докажите, что прямая 𝐵𝑋 делит пополам биссек-
трису угла 𝐶.

5. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены медиана 𝐴𝑀 и биссектриса 𝐴𝐿. Точ-
ка 𝐾 на отрезке 𝐴𝑀 такова, что 𝐾𝐿 ∥ 𝐴𝐵. Докажите, что 𝐵𝐾 ⟂ 𝐴𝐿.

6. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены высоты 𝐴𝑃 и 𝐵𝑄,𝑀— середина 𝐴𝐵,
𝑁— середина 𝑃𝑄. Прямая 𝐶𝑁 пересекает 𝐴𝐵 в точке 𝐷, а прямая 𝐶𝑀
пересекает 𝑃𝑄 в точке 𝐸. Докажите, что 𝐷𝐸—перпендикуляр к 𝐴𝐵.

7. Вписанная окружность треугольника 𝐴𝐵𝐶 касается его сторон 𝐵𝐶,
𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 в точках 𝐴1, 𝐵1, 𝐶1 соответственно. Точка 𝑋 —проекция точ-
ки 𝐴1 на прямую 𝐵1𝐶1. Докажите, что 𝑋𝐴1 — биссектриса угла 𝐵𝑋𝐶.


