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Разнобой
1. На столе лежат карточки, на которых написаны по разу все делители числа 8000,

причем на каждой карточке написан один из делителей. Два игрока по очереди бе-
рут себе по одной карточке. Проигрывает тот, у кого число на одной из его карточек
делится на число на другой из его карточек. Кто выигрывает при правильной игре?

2. Докажите, чтонаибольшая степеньдвойки, на которуюделится число𝑛!, равна𝑛−𝑆2(𝑛),
где 𝑆2(𝑛)— сумма цифр в двоичной записи числа 𝑛.

3. Дан параллелограмм 𝐴𝐵𝐶𝐷. Прямая, параллельная 𝐴𝐵, пересекает биссектрисы уг-
лов 𝐴 и 𝐶 в точках 𝑃 и 𝑄 соответственно. Докажите, что углы 𝐴𝐷𝑃 и 𝐴𝐵𝑄 равны.

4. Докажите, что если для вещественных чисел 𝑥, 𝑦, 𝑧, 𝑚, 𝑛, 𝑝 выполняются равенства

𝑥
𝑚 + 𝑦

𝑛 + 𝑧
𝑝 = 1, 𝑚𝑥 + 𝑛

𝑦 +
𝑝
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то выполняется также и равенство 𝑥2
𝑚2 +

𝑦2
𝑛2 +

𝑧2
𝑝2 = 1.

5. Клетки бумажного квадрата 8 × 8 раскрашены в два цвета. Докажите, что Артемий
может вырезать из него по линиям сетки два квадрата 2 × 2, не имеющих общих
клеток, раскраски которых совпадают. (Раскраски, отличающиеся поворотом, счи-
таются разными.)


