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Параллельный перенос
1. Две деревни находятся по разные стороны отширокой прямолинейной реки.Миша

может построить мост, перпендикулярный реке. Где именно ему нужно это сделать,
чтобы добраться из одной деревни в другую как можно быстрее?

2. Внутри прямоугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 взята точка𝑀. Докажите, что существует выпуклый
четырёхугольник с перпендикулярными диагоналями длин 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶, стороны ко-
торого равны 𝐴𝑀, 𝐵𝑀, 𝐶𝑀, 𝐷𝑀.

3. Доказать, что трапеция является равнобедренной тогда и только тогда, когда

(а) углы при одном из оснований трапеции равны;

(б) диагонали трапеции равны.

4. Отрезки 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷 длины 1 пересекаются под углом 60∘. Докажите, что 𝐴𝐶 + 𝐵𝐷 ⩾ 1.

5. На медиане 𝐴𝑀 треугольника 𝐴𝐵𝐶 отмечена точка 𝑋 . Точка 𝑌 такова, что 𝑋𝑌 ∥ 𝐴𝐵
и 𝐶𝑌 ∥ 𝐴𝑀. Докажите, что 𝐵𝑋 = 𝐴𝑌 .

6. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 на стороне 𝐴𝐵 выбраны точки 𝐾 и 𝐿 так, что 𝐴𝐾 = 𝐵𝐿, а на
стороне 𝐴𝐶— точки𝑀 и 𝑁 так, что 𝐴𝑀 = 𝑁𝐶. Докажите, что 𝐾𝑀 + 𝑁𝐿 ⩾ 𝐵𝐶.

7. (а) Докажите, что в треугольнике медиана меньше полусуммы заключающих её
сторон.

(б) Пусть 𝑃,𝑄 — середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷 четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷. Докажите,
что 𝑃𝑄 ⩽ 𝐵𝐶+𝐴𝐷
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, причём равенство достигается тогда и только тогда, когда четы-

рёхугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷 является трапецией.


