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Симметрия и не только
1. Дан параллелограмм 𝐴𝐵𝐶𝐷 и точка𝑀. Через точки 𝐴, 𝐵, 𝐶 и 𝐷 проведе-

ны прямые, параллельные прямым 𝑀𝐶, 𝑀𝐷, 𝑀𝐴 и 𝑀𝐵 соответственно.
Докажите, что они пересекаются в одной точке.

2. Докажите, что противоположные стороны шестиугольника, образован-
ного сторонами треугольника и касательными к его вписанной окруж-
ности, параллельными сторонам, равны.

3. Докажите, что прямые, проведённые через середины сторон вписанного
четырёхугольника перпендикулярно противоположным сторонам, пе-
ресекаются в одной точке.

4. На основании 𝐴𝐷 трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷 отмечена точка 𝐸. Известно, что

∠𝐶𝐴𝐷 = ∠𝐴𝐷𝐶 = ∠𝐴𝐵𝐸 = ∠𝐷𝐵𝐸.

Докажите, что треугольник 𝐵𝐶𝐸— равнобедренный.

5. Точка 𝑀 лежит на диаметре 𝐴𝐵 окружности. Хорда 𝐶𝐷 проходит через
𝑀 и пересекает 𝐴𝐵 под углом 45∘. Докажите, что сумма 𝐶𝑀2 + 𝐷𝑀2 не
зависит от выбора точки𝑀.

6. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены медианы 𝐴𝐹 и 𝐶𝐸. Докажите, что если

∠𝐵𝐴𝐹 = ∠𝐵𝐶𝐸 = 30∘,

то треугольник 𝐴𝐵𝐶 правильный.


