
Ñòåïåíè 2.

1. Âûáåðåì èç âñåõ ÷èñåë íà ïðîèçâîëüíîì îòðåçêå ïðîèçâîëüíîå ÷èñëî, êîòîðîå äåëèòñÿ íà ìàêñè-
ìàëüíóþ ñòåïåíü 2. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæåò áûòü âûáðàíî ðîâíî îäíî òàêîå ÷èñëî.

2. Ïåòÿ âûáðàë íåñêîëüêî ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë è êàæäîå çàïèñàë ëèáî êðàñíûì,
ëèáî ñèíèì êàðàíäàøîì (îáà öâåòà ïðèñóòñòâóþò). Ìîæåò ëè ñóììà íàèìåíüøåãî îáùåãî êðàò-
íîãî âñåõ êðàñíûõ ÷èñåë è íàèìåíüøåãî îáùåãî êðàòíîãî âñåõ ñèíèõ ÷èñåë ÿâëÿòüñÿ ñòåïåíüþ
äâîéêè?

3. Ïóñòü k(n) � íàèáîëüøèé íå÷åòíûé äåëèòåëü n. ×åìó ðàâíà ñóììà k(m+ 1) + . . .+ k(2m)?

4. Äàíû òðè ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñëà a, b, c. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî (a+ b)(b+ c)(c+a)
íå ìîæåò áûòü ñòåïåíüþ äâîéêè.

5. Ìîæåò ëè ñóììà ñòà ïîñëåäîâàòåëüíûõ ñòåïåíåé äâîéêè, íà÷èíàÿ ñ íåêîòîðîé, áûòü ðàâíà ñóììå
íåñêîëüêèõ ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, íà÷èíàÿ ñ 1?

6. Ìîæíî ëè ðàñêðàñèòü âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà â äâà öâåòà òàê, ÷òîáû íèêàêàÿ ñóììà äâóõ ðàç-
ëè÷íûõ îäíîöâåòíûõ ÷èñëå íå ÿâëÿëàñü ñòåïåíüþ äâîéêè?

7. Ïåòÿ íàø¼ë ñóììó âñåõ íå÷¼òíûõ äåëèòåëåé íåêîòîðîãî ÷¼òíîãî ÷èñëà, à Âàñÿ � ñóììó âñåõ
÷¼òíûõ äåëèòåëåé ýòîãî ÷èñëà. Ìîæåò ëè ïðîèçâåäåíèå ýòèõ äâóõ ÷èñåë áûòü òî÷íûì êâàäðàòîì?

8. ×åìó ðàâíà ñóììà
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9. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîì ìíîãîóãîëüíèêå ìîæíî âûáðàòü äâå ñòîðîíû òàê, ÷òî èõ äëèíû ëèáî
ðàâíû, ëèáî îòíîøåíèå áîëüøåé äëèíû ê ìåíüøåé ìåíüøå äâóõ.

10. à) Íàéäèòå íàèáîëüøåå íàòóðàëüíîå n, ïðè êîòîðîì 150! äåëèòñÿ íàöåëî íà 2n.
á) Ìîæåò ëè ÷èñëî n! äåëèòüñÿ íà 2n?

11. Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî 1 +
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Äîìàøíåå çàäàíèå

12. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî
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íå ìîæåò áûòü öåëûì.
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