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Еще больше гомотетии
1. Важная лемма! Соответствующие стороны треугольников параллельны. Докажи-

те, что три прямые, соединяющие соответствующие вершины этих треугольников,
пересекаются в одной точке или параллельны.

2. В вершинах треугольника 𝐴𝐵𝐶 провели касательные к его описанной окружности.
Обозначимточкиихпересечениячерез𝐴∗, 𝐵∗, 𝐶∗ соответственно.Пусть𝐴𝐴′, 𝐵𝐵′, 𝐶𝐶′

— высоты треугольника . Докажите, что прямые 𝐴∗𝐴′, 𝐵∗𝐵′, 𝐶∗𝐶′ пересекаются на
прямой𝑂𝐻, где𝑂 и𝐻—соответственно центр описанной окружности и ортоцентр
треугольника 𝐴𝐵𝐶.

3. (а) Вписанная окружность треугольника 𝐴𝐵𝐶 касается сторон 𝐴𝐶 и 𝐴𝐵 в точках 𝐵0
и 𝐶0 соответственно. Биссектрисы углов 𝐵 и 𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 пересекают сере-
динный перпендикуляр к биссектрисе 𝐴𝐿 в точках𝑄 и 𝑃 соответственно. Докажите,
что прямые 𝑃𝐶0 и 𝑄𝐵0 пересекаются на прямой 𝐵𝐶.
(б) В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 провели биссектрису 𝐴𝐿. Точки 𝑂1 и 𝑂2 — центры опи-
санных окружностей треугольников 𝐴𝐵𝐿 и 𝐴𝐶𝐿 соответственно. Точки 𝐵1 и 𝐶1 —
проекции вершин 𝐶 и 𝐵 на биссектрисы углов 𝐵 и 𝐶 соответственно. Докажите, что
прямые 𝑂1𝐶1 и 𝑂1𝐵1 пересекаются на прямой 𝐵𝐶.
(в) Докажите, что точки, полученные в пунктах (а) и (б), совпадают.

4. Во вписанном выпуклом шестиугольнике 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 прямые 𝐴𝐵 и 𝐷𝐶 пересекаются
в 𝐺, 𝐷𝐸 и 𝐴𝐹 — в 𝐻. Пусть 𝑀 и 𝑁 центры описанных окружностей треугольников
𝐵𝐺𝐶 и 𝐸𝐻𝐹. Докажите, что𝑀𝑁, 𝐵𝐸 и 𝐶𝐹 пересекаются в одной точке.


