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Радикальные оси
1. Одна окружность проходит через вершины 𝐴 и 𝐶 прямоугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷, а другая

через вершины𝐵 и𝐷. Докажите, что общая хорда окружностейпроходит через центр
прямоугольника.

2. На окружности 𝑠 с диаметром 𝐴𝐵 взята точка 𝐶, из точки 𝐶 опущен перпендику-
ляр 𝐶𝐻 на прямую 𝐴𝐵. Докажите, что общая хорда окружности 𝑠 и окружности 𝑠1 с
центром 𝐶 и радиусом 𝐶𝐻 делит отрезок 𝐶𝐻 пополам.

3. Внутри треугольника 𝐴𝐵𝐶 проведены отрезки 𝐴𝐷 и 𝐶𝐸 (точки 𝐷 и 𝐸 лежат на сто-
ронах 𝐵𝐶 и 𝐴𝐵 соответственно). 𝑂—их точка пересечения. Оказалось, что ∠𝐷𝐴𝐶 =
= ∠𝐸𝐶𝐵, ∠𝐵𝐴𝐷 = ∠𝑂𝐵𝐶. Докажите, что 𝐷— середина стороны 𝐵𝐶.

4. На основании 𝐵𝐶 трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷 выбрали точки 𝐸 и 𝐹. Прямые 𝐴𝐸 и 𝐷𝐹 пересе-
каются вне трапеции в точке𝑀. Окружности 𝐵𝑀𝐹 и 𝐶𝑀𝐸 вторично пересекаются в
точке 𝑁. Докажите, что точки𝑀,𝑁, 𝐿 лежат на одной прямой, где 𝐿— точка пересе-
чения продолжений боковых сторон трапеции.

5. В остроугольном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 проведены высоты 𝐴𝑃 и 𝐵𝑄, а также медиана
𝐶𝑀. Точка𝑅—середина𝐶𝑀. Прямая𝑃𝑄 пересекает прямую𝐴𝐵 в точке𝑇. Докажите,
что 𝑂𝑅 ⟂ 𝑇𝐶, где 𝑂—центр описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶.

6. Высоты 𝐵𝐵1 и 𝐶𝐶1 остроугольного треугольника 𝐴𝐵𝐶 пересекаются в точке 𝐻. 𝐷—
точка пересечения отрезка 𝐵1𝐶1 со средней линию треугольника 𝐴𝐵𝐶, параллель-
ной стороне 𝐵𝐶. Докажите, что 𝐴𝐷 ⟂ 𝑂𝐻, где 𝑂 — центр окружности, описанной
вокруг треугольника 𝐴𝐵𝐶.
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