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Добавка Карно
1. Лемма.Докажите, что диагоналичетырехугольникаперпендикулярнытогдаи толь-

ко тогда, когда суммы квадратов его противоположных сторон равны.

2. У шестиугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 углы 𝐴 и 𝐶 прямые, а также равны пары сторон 𝐴𝐵 =
𝐵𝐶, 𝐶𝐷 = 𝐷𝐸, 𝐸𝐹 = 𝐹𝐴. Докажите, что прямые 𝐵𝐸 и 𝐷𝐹 перпендикулярны.

3. На плоскости дан параллелограмм 𝐴𝐵𝐶𝐷. Описанная окружность треугольника
𝐴𝐵𝐶 пересекает отрезки𝐴𝐷 и𝐶𝐷 в точках𝑈 и𝑉 соответственно.Пусть𝑊 - середина
меньшей дуги 𝑈𝑉 . Докажите, что 𝐷𝑊 ⟂ 𝐴𝐶.

4. На плоскости даны трапеция 𝐴𝐵𝐶𝐷 и прямая 𝑙 такие, что 𝑙 перпендикулярна осно-
ваниям 𝐴𝐷 и 𝐵𝐶 трапеции. Точка 𝑃 движется по прямой 𝑙. Перпендикуляры из 𝐵
на 𝐴𝑃 и из 𝐶 на 𝐷𝑃 пересекаются в точке 𝑄. Найдите ГМТ 𝑄.

5. В остроугольном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 отметили 𝐽 — центр вневписанной окружно-
сти, касающейся стороны 𝐴𝐵, и 𝑃 — точку, диаметрально противоположную вер-
шине 𝐶 на окружности, описанной вокруг треугольника 𝐴𝐵𝐶. Докажите, что пря-
мые 𝑃𝐽 и 𝐴1𝐵1 перпендикулярны, где 𝐴1 и 𝐵1 — точки касания соответствующих
вневписанных окружностей со сторонами 𝐵𝐶 и 𝐴𝐶.


