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Теорема Фалеса
Задачи нужно решить без использования подобия треугольников.

1. Надиагонали𝐵𝐷 параллелограмма𝐴𝐵𝐶𝐷 взята точка𝐾. Прямая𝐴𝐾 пересекает пря-
мые 𝐵𝐶 и 𝐶𝐷 в точках 𝐿 и𝑀. Докажите, что 𝐴𝐾2 = 𝐾𝐿 ⋅ 𝐾𝑀.

2. В треугольнике𝐴𝐵𝐶 на сторонах𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 соответственно отмечены точки𝐷 и 𝐸 так,
что 𝐴𝐷𝐵𝐷 = 𝐵𝐸

𝐸𝐶 = 2 и∠𝐴𝐶𝐵 = 2∠𝐵𝐸𝐷. Докажите, что треугольник 𝐴𝐵𝐶 равнобедрен-
ный.

3. В выпуклом четырёхугольнике 𝐴𝐵𝐶𝐷 противоположные углы 𝐴 и 𝐶 прямые. На
диагональ 𝐴𝐶 опущены перпендикуляры 𝐵𝐸 и 𝐷𝐹. Докажите, что 𝐶𝐸 = 𝐹𝐴.

4. (а) Точки 𝐴1 и 𝐵1 делят стороны 𝐵𝐶 и 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 в отношениях
𝐵𝐴1 ∶ 𝐴1𝐶 = 1 ∶ 𝑝 и 𝐴𝐵1 ∶ 𝐵1𝐶 = 1 ∶ 𝑞. В каком отношении отрезок 𝐴𝐴1 делится
отрезком 𝐵𝐵1?
(б) В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 со сторонами 𝐵𝐶 = 3, 𝐶𝐴 = 4, 𝐴𝐵 = 6 найдите отношение,
в котором биссектриса угла 𝐴 делит отрезок 𝐵𝐵1, где точка 𝐵1 лежит на стороне 𝐴𝐶,
причём 𝐴𝐵1 ∶ 𝐵1𝐶 = 1 ∶ 3.

5. На стороне 𝐴𝐷 параллелограмма 𝐴𝐵𝐶𝐷 выбрана точка 𝑋 , а на сторонах 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷
соответственно точки 𝑌 и 𝑍 так, что 𝑋𝑌 ∥ 𝐵𝐷, 𝑋𝑍 ∥ 𝐴𝐶. Докажите, что площади
треугольников 𝐵𝑋𝑌 и 𝐶𝑋𝑍 равны.

6. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 𝐴𝐴1 — медиана, 𝐴𝐴2 — биссектриса, 𝐾 — такая точка на 𝐴𝐴1,
что 𝐾𝐴2 ∥ 𝐴𝐶. Докажите, что 𝐴𝐴2 ⟂ 𝐾𝐶.


