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Заключительный геометрический разнобой
1. Прямоугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷 и ромб 𝐴𝐵𝑀𝑁 расположены так, что точка𝑁 лежит на отрез-

ке 𝐵𝐷. Докажите, что ∠𝐵𝑀𝐷 = 90∘.

2. На сторонах𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 треугольника𝐴𝐵𝐶 отметили точки𝑀 и𝑁 соответственно, а на
биссектрисе угла 𝐵— точку 𝐿. Оказалось, что 𝐿𝑀 = 𝐿𝑁 и 𝐵𝑀 = 𝑁𝐶. Докажите, что
или 𝐵𝑁 = 𝑁𝐶, или 𝐵𝐿 = 𝐿𝐶.

3. Невыпуклый равносторонний пятиугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 устроен следующим образом:
точки𝐴, 𝐵,𝐶,𝐷 образуют выпуклый четырехугольник, а точка 𝐸 лежит внутри него.
Оказалось, что ∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐵𝐶𝐷 = ∠𝐷𝐸𝐴. Чему могут быть равны эти углы?

4. Точки𝑀 и 𝑁 — середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶. На продолжении от-
резка𝑀𝑁 за точку 𝑁 отмечена точка 𝑃, а на отрезке 𝑃𝑁 — точка 𝑄 так, что 𝐴𝑃 = 𝐵𝑄
и 𝐴𝑄 = 𝐶𝑃. Докажите, что 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶.

5. На медиане 𝐴𝑀 треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбрана такая точка 𝑃, что 𝑃𝐶 = 𝐶𝑀 и ∠𝑃𝐶𝑀 =
∠𝐴𝐵𝐶. Докажите, что 𝐴𝐶 + 𝑃𝑀 > 𝐴𝐵.


