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Разнобой по геометрии

1. В равнобедренном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶. Внутри 𝐴𝐵𝐶 выбрана точ-
ка 𝐷, а на отрезке 𝐵𝐷 точка 𝐸 так, что ∠𝐷𝐶𝐵 = ∠𝐷𝐵𝐶 = 30∘ и 𝐴𝐷 = 𝐷𝐸.
Докажите, что 𝐴𝐵 = 𝐶𝐸.

2. Биссектриса внешнего угла𝐶 треугольника𝐴𝐵𝐶 пересекает биссектрису внут-
реннего угла 𝐵 в точке 𝐾. Оказалось, что 𝐶𝐵 = 𝐶𝐾. Докажите, что треуголь-
ник 𝐴𝐵𝐶 равнобедренный.

3. Квадраты со сторонами 50, 40 и 25 приложены друг к другу как на рисун-
ке. Докажите, что найдутся два равных отрезка, не имеющие общих концов,
один из которых соединяет вершину квадрата со стороной 25 с вершиной
квадрата со стороной 40, а другой— вершину квадрата со стороной 25 с вер-
шиной квадрата со стороной 50.

4. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбраны точки𝐷 и 𝐸 соответствен-
но так, что 𝐴𝐷 = 𝐴𝐸. Докажите, что из отрезков 𝐵𝐸, 𝐶𝐷 и 𝐵𝐶 можно соста-
вить треугольник (т. е. что для этих трех отрезков выполнены неравенства
треугольника).

5. В выпуклом пятиугольнике 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 углы 𝐵, 𝐶 и 𝐷 равны 140∘. Кроме того,
𝐵𝐶 = 𝐶𝐷. Верно ли, что биссектрисы углов 𝐴,𝐶 и 𝐸 обязательно пересека-
ются в одной точке?

6. Насторонах остроугольного треугольника𝐴𝐵𝐶 с углом𝐵 равным 30∘ во внеш-
нюю сторону построены равносторонние треугольники 𝐴𝐵𝑃 и 𝐵𝐶𝑄. Дока-
жите, что середина отрезка 𝑃𝑄 лежит внутри треугольника 𝐴𝐵𝐶.

7. В равнобедренном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 𝐴𝐵 = 𝐵𝐶, а 𝐴𝐷—биссектриса. Оказа-
лось, что 𝐴𝐷 + 𝐷𝐵 = 𝐴𝐶. Найдите угол 𝐴𝐵𝐶.


