
[Школа №444] П.В. Долгова

[2021­2022 г.] группа: Впишите свое название 9 октября 2021 г.

Фуры
Подставьте что-нибудь в функцию!

1. (𝑥 + 𝑦)𝑓(𝑥 + 𝑦) = 𝑥𝑓(𝑥) + 𝑦2, 𝑓 ∶ ℝ → ℝ.

2. 𝑓((𝑥 + 𝑦)2) = 𝑓(𝑥2) + 𝑓(𝑦2) + 2𝑥𝑦, 𝑓 ∶ ℝ → ℝ..

Решите систему линейных уравнений!

3. 2𝑓(𝑥) + 𝑓(1 − 𝑥) = 𝑥2, 𝑓 ∶ ℝ → ℝ.

Воспользуйтесь сходящимися последовательностями!

4. 𝑓(2𝑥) = 𝑓(𝑥), 𝑓 ∶ ℝ → ℝ, 𝑓—непрерывная функция.

Разнобой

5. 𝑓(…𝑓(𝑓(𝑥1, 𝑥2), 𝑥3) … , 𝑥2021) = 𝑥1 + 𝑥2 + 𝑥3 + … + 𝑥2021, 𝑓 ∶ ℝ𝟚 → ℝ.

6. 𝑓(𝑥) + 𝑥𝑓( 1
𝑥
) = 𝑥3, 𝑓 ∶ ℝ ⧵ {0} → ℝ.

7. 𝑥𝑓(𝑦) + 𝑦𝑓(𝑥) = (𝑥 + 𝑦)𝑓(𝑥)𝑓(𝑦), 𝑓 ∶ ℝ → ℝ.

8. 𝑓(𝑥) + 𝑓( 1
1−𝑥

) = 𝑥, 𝑓 ∶ ℝ ⧵ {0, 1} → ℝ..

9. 𝑓(𝑥 + 𝑓(𝑦)) = 𝑓(𝑥 + 𝑦) + 1, 𝑓 ∶ ℝ → ℝ, 𝑓— строго возрастающая функция.

10. Найдите все функции из 𝑓 ∶ ℤ → ℤ, такие, что для любых целых 𝑎, 𝑏 выполняется

𝑓(2𝑎) + 2𝑓(𝑏) = 𝑓(𝑓(𝑎 + 𝑏))

11. Найдите все непрерывные функции 𝑓 ∶ ℝ → ℝ такие, что 𝑓(sin𝜋𝑥) = 𝑓(𝑥) cos𝜋𝑥.


