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Еще немного задач
1. В остроугольном треугольнике𝐴𝐵𝐶 (𝐴𝐵 < 𝐵𝐶) провели высоту 𝐵𝐻. Точка 𝑃 симметрична точ-

ке 𝐻 относительно прямой, соединяющей середины сторон 𝐴𝐶 и 𝐵𝐶. Докажите, что прямая
𝐵𝑃 содержит центр описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶.

2. Дан треугольник𝐴𝐵𝐶, в котором𝐴𝐵 > 𝐵𝐶. Касательная к его описанной окружности в точке 𝐵
пересекает прямую𝐴𝐶 в точке 𝑃. Точка𝐷 симметрична точке 𝐵 относительно точки 𝑃, а точка
𝐸 симметрична точке 𝐶 относительно прямой 𝐵𝑃. Докажите, что четырёхугольник 𝐴𝐵𝐸𝐷 —
вписанный.

3. В остроугольном неравнобедренном треугольнике𝐴𝐵𝐶 высоты𝐴𝐴′ и 𝐵𝐵′ пересекаются в точ-
ке𝐻, а медианы треугольника𝐴𝐻𝐵 пересекаются в точке𝑀. Оказалось, что прямая 𝐶𝑀 делит
отрезок 𝐴′𝐵′ пополам. Найдите угол 𝐶.

4. На стороне 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбраны точки 𝑃 и 𝑄 так, что 𝑃 лежит между 𝐵 и 𝑄. Лучи
𝐴𝑃 и 𝐴𝑄 делят угол 𝐵𝐴𝐶 на три равные части. Обозначим через 𝐵1, 𝑃1, 𝑄1, 𝐶1 проекции точек
𝐵, 𝑃, 𝑄, 𝐶 на прямые 𝐴𝑃,𝐴𝑄,𝐴𝑃, 𝐴𝑄 соответственно. Докажите, что прямые 𝐵1𝑃1 и 𝐶1𝑄1 пере-
секаются на прямой 𝐵𝐶.

5. В неравнобедренном треугольнике 𝐴𝐵 отметили ортоценр 𝐻 и середину 𝑀 стороны 𝐵𝐶. На
сторонах𝐴𝐵 и𝐴𝐶 выбрали точки𝐷 и𝐸 так, что𝐴𝐷 = 𝐴𝐸 и точки𝐷,𝐻,𝐸 леат на однойпрямой.
Докажите, что прямая 𝐻𝑀 перпендикулярная общей хорде окружностей (𝐴𝐵𝐶) и (𝐴𝐷𝐸).


