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Вписанные углы
1. Нахорде𝐴𝐵 окружности𝛺 с центромв точке𝑂 отмечена точка𝑋 . Описанная окруж-

ность треугольника 𝐴𝑋𝑂 пересекает окружность 𝛺 в точках 𝐴 и 𝑌 , причём точки 𝑂
и 𝑌 лежат по разные стороны от прямой 𝐴𝐵. Докажите, что 𝑋𝑌 = 𝑋𝐵.

2. Касательные к описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶 в точках 𝐴 и 𝐶 пересека-
ются в точке 𝑃, а серединный перпендикуляр к стороне 𝐴𝐵 пересекает 𝐵𝐶 в точке𝐷.
Докажите, что 𝑃𝐷 ∥ 𝐴𝐵.

3. Дан выпуклый четырёхугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷 такой, что ∠𝐴𝐵𝐶 = 90∘, 𝐴𝐶 = 𝐶𝐷 и ∠𝐵𝐶𝐴 =
∠𝐴𝐶𝐷. Точка 𝐹 — середина отрезка 𝐴𝐷. Отрезки 𝐵𝐹 и 𝐴𝐶 пересекаются в точке 𝐿.
Докажите, что 𝐵𝐶 = 𝐶𝐿.

4. Рассмотримпрямоугольник𝐴𝐵𝐶𝐷, вписанныйвокружность.Изпроизвольной точ-
ки 𝑃 дуги 𝐴𝐵 опущены перпендикуляры 𝑃𝐼, 𝑃𝑄, 𝑃𝑅 на 𝐴𝐵, 𝐴𝐶, 𝐵𝐷 соответственно.
Докажите, что 𝐼—центр вписанной окружности треугольника 𝑃𝑄𝑅.

5. На стороне 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 выбрана точка 𝐷. Окружность, описанная около
треугольника 𝐴𝐷𝐵, пересекает сторону 𝐴𝐶 в точке𝑀, а окружность, описанная око-
ло треугольника𝐴𝐷𝐶, пересекает сторону𝐴𝐵 в точке𝑁 (𝑀,𝑁 ≠ 𝐴). Пусть𝑂—центр
описанной окружности треугольника 𝐴𝑀𝑁. Докажите, что 𝑂𝐷 ⟂ 𝐵𝐶.

6. В треугольнике𝐴𝐵𝐶 проведена биссектриса𝐵𝐵1. Перпендикуляриз𝐵1 на𝐵𝐶 пересе-
кает дугу 𝐵𝐶 описанной окружности треугольника 𝐴𝐵𝐶 в точке 𝐾. Перпендикуляр
из 𝐵 на 𝐴𝐾 пересекает отрезок 𝐴𝐶 в точке 𝐿. Докажите, что точки 𝐾, 𝐿 и середина
дуги 𝐴𝐶 (не содержащей точку 𝐵) лежат на одной прямой.

7. Окружность𝛺 описана около остроугольного треугольника𝐴𝐵𝐶. На стороне𝐴𝐵 вы-
брана точка 𝐷, а на стороне 𝐴𝐶 точка 𝐸 так, что 𝐵𝐶 ∥ 𝐷𝐸. Точки 𝑃 и𝑄 на «меньшей»
дуге 𝐵𝐶 окружности 𝛺 таковы, что 𝐷𝑃 ∥ 𝐸𝑄. Лучи 𝑄𝐵 и 𝑃𝐶 пересекают прямую 𝐷𝐸
в точках 𝑋 и 𝑌 соответственно. Докажите, что ∠𝑋𝐴𝑌 + ∠𝑃𝐴𝑄 = 180∘.


