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1. Â îñòðîóãîëüíîì òðåóãîëüíèêå ABC òî÷êà O � öåíòð îïèñàííîé
îêðóæíîñòè. Òî÷êà B1 ñèììåòðè÷íà òî÷êå B îòíîñèòåëüíî ñòîðîíû
AC. Ïðÿìûå AO è B1C ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå K. Äîêàæèòå, ÷òî ëó÷
KA ÿâëÿåòñÿ áèññåêòðèñîé óãëà BKB1.

2. Òî÷êà P âíóòðè îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC òàêîâà, ÷òî
∠BAP = ∠CAP . Òî÷êà M � ñåðåäèíà ñòîðîíû BC. Ïðÿìàÿ MP ïå-
ðåñåêàåò îïèñàííûå îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêîâ ABP è ACP â òî÷êàõ
D è E ñîîòâåòñòâåííî (òî÷êà P ëåæèò ìåæäó òî÷êàìèM è E, òî÷êà E
ëåæèò ìåæäó òî÷êàìè P è D). Îêàçàëîñü, ÷òî DE = MP . Äîêàæèòå,
÷òî BC = 2BP .

3. Íà ñòîðîíå AC òðåóãîëüíèêà ABC âçÿëè òàêóþ òî÷êó D, ÷òî óãîë
BDC ðàâåí óãëó ABC. ×åìó ðàâíî íàèìåíüøåå âîçìîæíîå ðàññòîÿ-
íèå ìåæäó öåíòðàìè îêðóæíîñòåé, îïèñàííûõ îêîëî òðåóãîëüíèêîâ
ABC è ABD, åñëè BC = 1?

4. Âíóòðè òðåóãîëüíèêà ABC íà áèññåêòðèñå óãëà A âûáðàíà ïðî-
èçâîëüíàÿ òî÷êà J . Ëó÷è BJ è CJ ïåðåñåêàþò ñòîðîíû AC è AB
â òî÷êàõ K è L ñîîòâåòñòâåííî. Êàñàòåëüíàÿ ê îïèñàííîé îêðóæíî-
ñòè òðåóãîëüíèêà AKL â òî÷êå A ïåðåñåêàåò ïðÿìóþ BC â òî÷êå P .
Äîêàæèòå, ÷òî PA = PJ .

5. Â òðåóãîëüíèêå ABC áèññåêòðèñû AA1 è CC1 ïåðåñåêàþòñÿ â
òî÷êå I. Ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êó B ïàðàëëåëüíî AC, ïå-
ðåñåêàåò ëó÷è AA1 è CC1 â òî÷êàõ A2 è C2 ñîîòâåòñòâåííî. Òî÷êà
Oa � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà AC1C2, òî÷êà Oc

� öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà CA1A2. Äîêàæèòå, ÷òî
∠OaBOc = ∠AIC.

6. ×åâèàíû AA1, BB1 è CC1 òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå
P , ëåæàùåé âíóòðè òðåóãîëüíèêà. Èçâåñòíî, ÷òî PA1 = PB1 = PC1.
Äîêàæèòå, ÷òî ïåðïåíäèêóëÿðû, âîññòàíîâëåííûå â òî÷êàõ A1, B1 è
C1 ê ñòîðîíàì òðåóãîëüíèêà ABC, ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

7. Èç òî÷êè íà âïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ïðîâåëè êàñà-
òåëüíûå ê òð¼ì âíåâïèñàííûì îêðóæíîñòÿì. Äîêàæèòå, ÷òî èç ýòèõ
îòðåçêîâ ìîæíî ñîñòàâèòü ïðÿìîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê òîãäà è òîëü-
êî òîãäà, êîãäà îíà ëåæèò íà îäíîé èç ñðåäíèõ ëèíèé òðåóãîëüíèêà.


