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Серия 3. Дополнительные задачи
1. В остроугольном равнобедренном треугольнике 𝐴𝐵𝐶 (𝐴𝐵 = 𝐴𝐶) отмечены центр 𝑂

описанной окружности и центр 𝐼 вписанной окружности. Точка𝐷 лежит на стороне
𝐴𝐶. Докажите, что 𝐴𝐵 ∥ 𝐼𝐷 тогда и только тогда, когда 𝐶𝐼 ⟂ 𝑂𝐷.

2. Пусть 𝑋—точка пересечения диагоналей трапеции𝐴𝐵𝐶𝐷 (𝐴𝐷 ∥ 𝐵𝐶) с перпендику-
лярными диагоналями. На стороне 𝐴𝐷 отметили точку 𝐾. Описанные окружности
треугольников 𝐴𝑋𝐾, 𝐷𝑋𝐾 вторично пересекают отрезки 𝐴𝐵, 𝐶𝐷 в точках𝑀, 𝑁 соот-
ветственно. Докажите, что центр описанной окружности треугольника𝑀𝐾𝑁 лежит
на средней линии трапеции.

3. Дан параллелограмм 𝐴𝐵𝐶𝐷 с острым углом при вершине 𝐴. На дуге 𝐴𝐵 описанной
окружности треугольника 𝐴𝐵𝐷, не содержащей точки 𝐷, выбрана точка 𝑃. Луч 𝑃𝐴
пересекает луч𝐶𝐷 в точке𝑄. Точка𝑂—центр описанной окружности треугольника
𝐶𝑃𝑄. Докажите, что если 𝑂 ≠ 𝐷, то 𝑂𝐷 ⟂ 𝐴𝐷.


