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Задача 255
1. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 вписанная окружность с центром 𝐼 касается его сторон 𝐴𝐵 и

𝐵𝐶 в точках 𝐶1 и 𝐴1 соответственно. Прямая 𝐴𝐼 пересекает прямую 𝐴1𝐶1 в точке 𝐾.
Докажите, что ∠𝐴𝐾𝐶 = 90∘ и, что средняя линия треугольника 𝐴𝐵𝐶, параллельная
стороне 𝐴𝐵, проходит через 𝐾. Сформулируйте и нарисуйте аналогичный факт для
вневписанной окружности.

2. Окружность с центром𝑂 вписана в четырёхугольник𝐴𝐵𝐶𝐷 и касается его не парал-
лельных сторон 𝐵𝐶 и 𝐴𝐷 в точках 𝐸 и 𝐹 соответственно. Пусть прямая 𝐴𝑂 и отрезок
𝐸𝐹 пересекаются в точке 𝐾, прямая 𝐷𝑂 и отрезок 𝐸𝐹 — в точке 𝑁, а прямые 𝐵𝐾 и
𝐶𝑁 — в точке𝑀. Докажите, что точки 𝑂, 𝐾,𝑀 и 𝑁 лежат на одной окружности.

3. Окружность с центром 𝑂 вписана в треугольник 𝐴𝐵𝐶 и касается его сторон 𝐴𝐵, 𝐵𝐶
и 𝐴𝐶 в точках 𝐸, 𝐹 и 𝐷 соответственно. Прямые 𝐴𝑂 и 𝐶𝑂 пересекают прямую 𝐸𝐹
в точках 𝑁 и 𝑀. Докажите, что центр окружности, описанной около треугольника
𝑂𝑀𝑁 , точка 𝑂 и точка 𝐷 лежат на одной прямой.

4. В треугольнике 𝐴𝐵𝐶 (𝐴𝐵 > 𝐵𝐶) 𝐾 и 𝑀 — середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶, 𝑂 — точка
пересечения биссектрис. Пусть 𝑃— точка пересечения прямых 𝐾𝑀 и 𝐶𝑂, а точка 𝑄
такова, что 𝑄𝑃 ⟂ 𝐾𝑀 и 𝑄𝑀 ∥ 𝐵𝑂. Докажите, что 𝑄𝑂 ⟂ 𝐴𝐶.

5. В треугольнике𝐴𝐵𝐶 𝐴𝑀—медиана,𝐴𝐿—биссектриса,𝐾—такая точка на𝐴𝑀, что
𝐾𝐿 ∥ 𝐴𝐶. Докажите, что 𝐴𝐿 ⟂ 𝐾𝐶.
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