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Геометрия в стороне от мейнстрима
1. Диагонали трапеции 𝐴𝐵𝐶𝐷 (𝐴𝐷 ∥ 𝐵𝐶) пересекаются в точке 𝑅. На отрезках 𝐴𝑅, 𝐷𝑅

нашлись такие точки 𝑈 и 𝑉 соответственно, что ∠𝐵𝑈𝐷 = ∠𝐴𝑉𝐶. Докажите, что че-
тырёхугольник 𝐵𝐶𝑉𝑈 — вписанный.

2. Диагонали описанного четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 пересекаются в точке 𝑅. Известно,
что среди сторон четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 сторона 𝐴𝐵 — наименьшая. Докажите,
что ∠𝐴𝑅𝐵 ⩾ 90∘.

3. Про выпуклый пятиугольник 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 известно, что ∠𝐴𝐵𝐸 = ∠𝐴𝐷𝐸 = 1
2∠𝐴𝐶𝐸. Кро-ме того, ∠𝐵𝐶𝐴 = ∠𝐸𝐶𝐷. Докажите, что ∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐶𝐸𝐷.

4. На сторонах 𝐴𝐵, 𝐴𝐶 равностороннего треугольника 𝐴𝐵𝐶 отмечены точки 𝐹, 𝐸 соот-
ветственно. Докажите, что из отрезков 𝐵𝐸, 𝐶𝐹, 𝐸𝐹 можно составить треугольник.

5. На сторонах𝐴𝐵,𝐵𝐶,𝐶𝐷,𝐷𝐴 квадрата𝐴𝐵𝐶𝐷 отмечены точки𝐾,𝐿,𝑀,𝑁 соответствен-
но так, что ∠𝐾𝐿𝐴 = ∠𝐿𝐴𝑀 = ∠𝐴𝑀𝑁 = 45∘. Отрезки 𝐴𝐿 и 𝐴𝑀 пересекают отрезок
𝐾𝑁 в точках 𝑃 и 𝑄 соответственно. Докажите, что 𝑆△𝐴𝑃𝑄 = 𝑆△𝐾𝐿𝑃 + 𝑆△𝑁𝑀𝑄.

6. Дан треугольник 𝑋𝐵𝐶. Различные точки 𝐴𝐻 , 𝐴𝐼 , 𝐴𝑀 таковы, что точка 𝑋 являет-
ся ортоцентром треугольника𝐴𝐻𝐵𝐶, центромвписанной окружности треугольника
𝐴𝐼𝐵𝐶 и точкой пересечения медиан треугольника 𝐴𝑀𝐵𝐶. Докажите, что если пря-
мые 𝐴𝐻𝐴𝑀 и 𝐵𝐶 параллельны, то точка 𝐴𝐼 — середина отрезка 𝐴𝐻𝐴𝑀 .

7. На описанной окружности треугольника𝐴𝐵𝐶 отмечена произвольная точка 𝑇. Точ-
ки 𝐷, 𝐸, 𝐹 — середины отрезков 𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 соответственно. Прямые 𝑇𝐷, 𝑇𝐸, 𝑇𝐹
повторно пересекают окружность (𝐴𝐵𝐶) в точках 𝑋 , 𝑌 , 𝑍 соответственно. Докажи-
те, что площадь треугольника, образованного прямыми 𝐴𝑋 , 𝐵𝑌 , 𝐶𝑍, не зависит от
выбора точки 𝑇.


