
Òåîðåìà Âèëüñîíà.

1. Äîêàæèòå, ÷òî 2013! +
4026!

2013!
äåëèòñÿ íà 4027.

2. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè x2 ≡ 1 (mod p), òî x ≡ ±1 (mod p).

3. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî a âçàèìíîïðîñòîãî ñ p, ñóùåñòâóåò ðîâíî îäíî ÷èñëî b îò 1 äî p − 1 òàêîå, ÷òî
ab ≡ 1 (mod p). Òàêîå ÷èñëî b íàçûâàåòñÿ îáðàòíûì äëÿ a.

4. Òåîðåìà Âèëüñîíà. Äîêàæèòå, ÷òî (p− 1)! ≡ −1 (mod p) òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà p � ïðîñòîå.

5. à) Ïðîñòîå èëè ñîñòàâíîå ÷èñëî 2015!− 1?
á) Íàéäèòå îñòàòîê ïðè äåëåíèè íà 29 ó ÷èñëà 56!! .

â) Ïðîñòîå èëè ñîñòàâíîå ÷èñëî
2014! + 1009

1009
?

6. Ïóñòü p � ïðîñòîå ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî (2p− 1)!− p äåëèòñÿ íà p2.

7. à) Äîêàæèòå, ÷òî åñëè p = 4k + 1- ïðîñòîå ÷èñëî, òî x =
(p− 1

2

)
! óäîâëåòâîðÿåò ñðàâíåíèþ x2 ≡ −1 (mod p).

á) p � ïðîñòîå ÷èñëî, n < p � íàòóðàëüíîå. Äîêàæèòå, ÷òî (n− 1)! · (p− n)! ≡ (−1)n (mod p).

8. Òåîðåìà Êëåìåíòà Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëà p è p+2 ÿâëÿþòñÿ ïðîñòûìè ÷èñëàìè-áëèçíåöàìè òîãäà è òîëüêî òîãäà,
êîãäà 4((p− 1)! + 1) + p ≡ 0 (mod p2 + 2p).
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