
[ЦПМ, кружок по математике, 9 класс] Доледенок, Трещёв

[2019–2020] группа: 9–2 23 марта 2020 г.

Можно ли?

1. Есть 77 прямоугольных брусков 3 � 3 � 1. Можно ли эти бруски
уложить в прямоугольную коробку размером 7�9�11 (коробка
с крышкой)?

2. За один ход число, написанное на доске, разрешается либо заме-
нить на удвоенное, либо стереть у него последнюю цифру. Вна-
чале на доске написано число 456. Можно ли из него получить
число 14?

3. Правильный n-угольник разбит непересекающимися диагоналя-
ми на треугольники. Могло ли так оказаться, что все треуголь-
ники тупоугольные?

4. Существует ли многочлен (с вещественными коэффициентами)
степени 2019, удовлетворяющий равенству P (x) + P (1 � x) = 1?

5. Верно ли, что найдется такое натуральное число n > 1, что
произведение некоторых n последовательных натуральных чи-
сел равно произведению некоторых n + 100 последовательных
натуральных чисел?

6. Можно ли так разбить квадрат со стороной 1 на прямоугольники
(со сторонами, параллельными сторонам квадрата) и отметить
в каждом из прямоугольников одну сторону так, чтобы сумма
длин отмеченных сторон была меньше 1?

7. Существуют ли такие натуральные a, b, c, что a2 � 1 ��� b, b2 � 1 ���
c, c2 � 1 ��� a и a + b + c > 2020?

8. Квадрат размером 6�6 покрыт без наложения 18 доминошками
размером 1�2. Всегда ли его можно разрезать по вертикали или
горизонтали, не повредив ни одной доминошки?


