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Ñèìåäèàíû

Ãåîìåòðèÿ

áîãîìåðçîñòíà!

Þæíîáóòîâñêàÿ

ìóäðîñòü

1. à) Ïóñòü BM � ñèìåäèàíà òðåóãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî |AM |
|MC| =

|AB|2
|BC|2 .

á) Äîêàæèòå, ÷òî ñèìåäèàíû òðåóãîëüíèêà ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå. (Ýòà òî÷êà íàçû-
âàåòñÿ òî÷êîé Ëåìóàíà).

2. à) Äîêàæèòå, ÷òî ñèìåäèàíà AS äåëèò ïîïîëàì ëþáîé îòðåçîê B1C1 àíòèïàðàëëåëü-
íûé ñòîðîíå BC.
á) Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ñèìåäèàíà AS äåëèò ïîïîëàì îòðåçîê B1C1, òî ýòîò îòðåçîê àíòè-
ïàðàëëåëåí ñòîðîíå BC.

3. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè îòðåçîê B1C1 àíòèïàðàëëåëåí ñòîðîíå BC, òî B1C1 ïåðïåíäè-
êóëÿðíî OA, ãäå O � öåíòð îïèñàííîé îêðóæíîñòè.

4. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà Ëåìóàíà òðåóãîëüíèêà ABC ñ ïðÿìûì óãëîì C ÿâëÿåòñÿ ñå-
ðåäèíîé âûñîòû CH.

Îïðåäåëåíèå. Âïèñàííûé ÷åòûðåõóãîëüíèê íàçûâàåòñÿ ãàðìîíè÷åñêèì, åñëè ïðîèç-
âåäåíèÿ äëèí åãî ïðîòèâîïîëîæíûõ ñòîðîí ðàâíû.

5. à) Ïóñòü ABCD � ãàðìîíè÷åñêèé ÷åòûðåõóãîëüíèê, M � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ åãî
äèàãîíàëåé. Äîêàæèòå, ÷òî

|AM |
|MC|

=
|AB|2

|BC|2
=

|AD|2

|DC|2
.

á) Äîêàæèòå, ÷òî êàæäàÿ äèàãîíàëü ãàðìîíè÷åñêîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà ÿâëÿåòñÿ ñèìåäè-
àíîé òðåóãîëüíèêîâ, íà êîòîðûå ðàçáèâàåò ÷åòûðåõóãîëüíèê äðóãàÿ äèàãîíàëü.

6. Êàñàòåëüíûå ê îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC â òî÷êàõ B è C ïåðåñå-
êàþòñÿ â òî÷êå P . Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ AP ñîäåðæèò ñèìåäèàíó AS.

7. Äàí òðåóãîëüíèê ABC. Êàñàòåëüíàÿ â òî÷êå C ê åãî îïèñàííîé îêðóæíîñòè ïåðå-
ñåêàåò ïðÿìóþ AB â òî÷êå D. Êàñàòåëüíûå ê îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ACD
â òî÷êàõ A è C ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå K. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ DK äåëèò îòðåçîê BC
ïîïîëàì.

8. Ðàçðåæüòå íåðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê íà ÷åòûðå ïîäîáíûõ òðåóãîëüíèêà, ñðåäè
êîòîðûõ íå âñå îäèíàêîâû.


