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Ñåðèÿ 17. Ñòåðåîìåòðèÿ

� Ýêàÿ æàëîñòü! � áîðìîòàë îí. � Âåäü

ýòàêàÿ, ñêàæè íà ìèëîñòü, ãëóïîñòü ñ ìîåé

ñòîðîíû!

� Äà ÷òî òàêîå? � ñïðîñèë Ïèâîìåäîâ.

� Çà÷åì ÿ ñòåðåîìåòðèþ ó÷èë, åæåëè åå â

ïðîãðàììå íåò? Âåäü öåëûé ìåñÿö íàä

íåé, ïîäëîé, ñèäåë. Ýòàêàÿ æàëîñòü!

À.Ï. ×åõîâ, ¾Ýêçàìåí íà ÷èí¿

1. Àñêàð ðàçîáðàë êàðêàñ òðåóãîëüíîé ïèðàìèäû â êàáèíåòå ìàòåìàòèêè è õî÷åò èç
å¼ øåñòè ð¼áåð ñîñòàâèòü äâà òðåóãîëüíèêà òàê, ÷òîáû êàæäîå ðåáðî ÿâëÿëîñü ñòîðîíîé
ðîâíî îäíîãî òðåóãîëüíèêà. Âñåãäà ëè Àñêàð ñìîæåò ýòî ñäåëàòü?

2. Â ïðàâèëüíîé øåñòèóãîëüíîé ïèðàìèäå SABCDEF (ABCDEF � îñíîâàíèå) áîêî-
âîå ðåáðî ðàâíî a, ïëîñêèé óãîë ïðè âåðøèíå S ðàâåí 10◦. Ìóðàâåé ïîëç¼ò ïî ïîâåðõíîñòè
ïèðàìèäû èç âåðøèíû A, ñòðåìèòñÿ ïîáûâàòü íà âñåõ áîêîâûõ ðåáðàõ (âîçìîæíî â âåð-
øèíàõ) è âåðíóòüñÿ â òî÷êó A. Êàêîâà äëèíà åãî êðàò÷àéøåãî ïóòè?

3. Äàí òåòðàýäð ABCD, âñå ãðàíè êîòîðîãî ÿâëÿþòñÿ ïîäîáíûìè ïðÿìîóãîëüíûìè
òðåóãîëüíèêàìè ñ îñòðûìè óãëàìè ïðè âåðøèíàõ A è B. Ðåáðî AB ðàâíî 1. Íàéäèòå
äëèíó íàèìåíüøåãî ðåáðà òåòðàýäðà.

4. Åñòü ïîëóñôåðè÷åñêàÿ âàçà, çàêðûòàÿ ïëîñêîé êðûøêîé. Â âàçå ëåæàò ÷åòûðå îäèíà-
êîâûõ àïåëüñèíà, êàñàÿñü âàçû, è îäèí ãðåéïôðóò, êàñàþùèéñÿ âñåõ ÷åòûð¼õ àïåëüñèíîâ.
Âåðíî ëè, ÷òî âñå ÷åòûðå òî÷êè êàñàíèÿ ãðåéïôðóòà ñ àïåëüñèíàìè îáÿçàòåëüíî ëåæàò â
îäíîé ïëîñêîñòè? (Âñå ôðóêòû ÿâëÿþòñÿ øàðàìè.)

5. Â ïðîñòðàíñòâå ðàñïîëîæåíû 2016 ñôåð, íèêàêèå äâå èç íèõ íå ñîâïàäàþò. Íåêîòî-
ðûå èç ñôåð � êðàñíîãî öâåòà, à îñòàëüíûå � çåëåíîãî. Êàæäóþ òî÷êó êàñàíèÿ êðàñíîé è
çåëåíîé ñôåðû ïîêðàñèëè â ñèíèé öâåò. Íàéäèòå íàèáîëüøåå âîçìîæíîå êîëè÷åñòâî ñèíèõ
òî÷åê.

6. Îðòîãîíàëüíîé ïðîåêöèåé òåòðàýäðà íà ïëîñêîñòü îäíîé èç åãî ãðàíåé ÿâëÿåòñÿ
òðàïåöèÿ ïëîùàäè 1. Ìîæåò ëè îðòîãîíàëüíîé ïðîåêöèåé ýòîãî òåòðàýäðà íà ïëîñêîñòü
äðóãîé åãî ãðàíè áûòü êâàäðàò ïëîùàäè 1?

7. Â òåòðàýäðå ABCD ïðîâåäåíû âûñîòû BE è CF . Ïëîñêîñòü α ïåðïåíäèêóëÿðíà
ðåáðó AD è ïðîõîäèò ÷åðåç åãî ñåðåäèíó. Èçâåñòíî, ÷òî òî÷êè A, C, D è E ëåæàò íà
îäíîé îêðóæíîñòè, è òî÷êè A, B, D è F ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî
ðàññòîÿíèÿ îò òî÷åê E è F äî ïëîñêîñòè α ðàâíû.

8. Íà ñôåðå ω1 îòìå÷åíà ôèêñèðîâàííàÿ òî÷êà A, à íà ñôåðå ω2 � ôèêñèðîâàííàÿ
òî÷êà B. Íà ñôåðå ω1 âûáèðàåòñÿ ïåðåìåííàÿ òî÷êà X, à íà ñôåðå ω2 � ïåðåìåííàÿ òî÷êà
Y òàê, ÷òî AX ‖ BY . Äîêàæèòå, ÷òî ñåðåäèíû âñåõ ïîñòðîåííûõ òàêèì îáðàçîì îòðåçêîâ
XY ëåæàò íà îäíîé ñôåðå


