
8 êëàññ Âïèñàííûå óãëû 1 äåêàáðÿ 2018

1. Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíà âûñîòà BH. Èç òî÷êè H îïóùåíû ïåð-

ïåíäèêóëÿðû HX è HY íà ïðÿìûå BA è BC ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå,

÷òî òî÷êè A,X, Y è C ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

2. Äâå îêðóæíîñòè ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Ïðÿìûå l1 è l2, ïðîõî-
äÿùèå ÷åðåç òî÷êè A è B ñîîòâåòñòâåííî, ïåðåñåêàþò ïåðâóþ îêðóæíîñòü

â òî÷êàõ M è N , à âòîðóþ � â òî÷êàõ P è Q. Äîêàæèòå, ÷òî MN ‖ PQ.

3. Íà îñíîâàíèÿõ AD è BC òðàïåöèè ABCD âçÿòû òî÷êè K è L ñîîò-

âåòñòâåííî, à íà îòðåçêå KL � òî÷êà Q. Äîêàæèòå, ÷òî âòîðàÿ òî÷êà ïå-

ðåñå÷åíèÿ îïèñàííûõ îêðóæíîñòåé òðåóãîëüíèêîâ BLQ è DKQ ëåæèò íà

äèàãîíàëè BD òðàïåöèè.

4. Ïóñòü AA1 è BB1 � âûñîòû îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC, O �

öåíòð åãî îïèñàííîé îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî CO ⊥ A1B1.

5. Â âûïóêëîì ÷åòûð¼õóãîëüíèêå ABCD äèàãîíàëè ïåðïåíäèêóëÿðíû è

ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå O. Äîêàæèòå, ÷òî ïðîåêöèè òî÷êè O íà ñòîðîíû ÷å-

òûð¼õóãîëüíèêà ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

6. Îêðóæíîñòè ñ öåíòðàìè O1 è O2 ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Ëó÷ O2A
ïåðåñåêàåò ïåðâóþ îêðóæíîñòü â òî÷êå C. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè O1, O2, B,
C ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

7. Ïðÿìàÿ Ñèìñîíà. Íà îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC âû-

áðàíà òî÷êà P . Äîêàæèòå, ÷òî ïðîåêöèè òî÷êè P íà ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà

ABC ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.

8. Â òðåóãîëüíèêå ABC ∠C = 90◦. Ïóñòü BK � áèññåêòðèñà ýòîãî òðå-

óãîëüíèêà. Îêðóæíîñòü, îïèñàííàÿ îêîëî òðåóãîëüíèêà AKB, ïîâòîðíî ïå-
ðåñåêàåò ñòîðîíó BC â òî÷êå L. Äîêàæèòå, ÷òî CB + CL = AB.

9. Âïèñàííàÿ îêðóæíîñòü êàñàåòñÿ ñòîðîí AB è AC òðåóãîëüíèêà ABC â

òî÷êàõ M è N . Ïóñòü P � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ MN è ïðÿìîé, ñîäåðæàùåé

áèññåêòðèñó óãëà B. Äîêàæèòå, ÷òî ∠BPC = 90◦.

10. Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíà áèññåêòðèñà BB1. Ïåðïåíäèêóëÿð èç

B1 íà BC ïåðåñåêàåò äóãó BC îïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC
â òî÷êå K. Ïåðïåíäèêóëÿð èç B íà AK ïåðåñåêàåò îòðåçîê AC â òî÷êå L.
Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè K,L è ñåðåäèíà äóãè AC (íå ñîäåðæàùåé òî÷êó B)
ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.
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