
11 êëàññ Äîáðàÿ ãåîìåòðèÿ 20 äåêàáðÿ 2018

1. Äàí îñòðîóãîëüíûé òðåóãîëüíèê ABC ñ íàèáîëüøèì óãëîì B,
òî÷êà O � öåíòð åãî îïèñàííîé îêðóæíîñòè. Ñåðåäèííûå ïåðïåíäè-

êóëÿðû ê ñòîðîíàì BC è BA ïåðåñåêàþò ñòîðîíó AC â òî÷êàõ X è

Y ñîîòâåòñòâåííî. Áèññåêòðèñû óãëîâ BXA è BY C ïåðåñåêàþò ñòî-

ðîíû BA è BC â òî÷êàõ D è E ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè

DE ‖ AC, òî BO ⊥ AC.

2. Ñóììà äëèí äèàãîíàëåé âûïóêëîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà ðàâíà 20, à

ñóììà äëèí êàêèõ-òî äâóõ ïðîòèâîïîëîæíûõ ñòîðîí ðàâíà 12. Íàé-

äèòå íàèáîëüøóþ âîçìîæíóþ ïëîùàäü ýòîãî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà.

3. Äàí âïèñàííûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê ABCD. Äîêàæèòå, ÷òî öåíòðû

îêðóæíîñòåé Ýéëåðà òðåóãîëüíèêîâ ABC, BCD, CDA, DAB îáðàçó-

þò ÷åòûð¼õóãîëüíèê, ïîäîáíûé ABCD.

4. Äîêàæèòå, ÷òî ïðîåêöèÿ îðòîöåíòðà òðåóãîëüíèêà ABC íà ìåäè-

àíó, ïðîâåä¼ííóþ èç âåðøèíû B, ëåæèò íà îêðóæíîñòè, ïðîõîäÿùåé
÷åðåç òî÷êè A è B, êàñàþùåéñÿ ïðÿìîé AC.

5. Òî÷êè A1, B1, C1 ëåæàò íà ñòîðîíàõ BC,AC,AB òðåóãîëüíèêà

ABC ñîîòâåòñòâåííî. Èçâåñòíî, ÷òî AC1 = BA1 = CB1 è ∠AC1B1 =
∠BA1C1 = ∠CB1A1. Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê ABC � ðàâíîñòî-

ðîííèé.

6. Îêðóæíîñòè S1 è S2 ñ öåíòðàìè O1 è O2 ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è

B. Ëó÷ O1B ïåðåñåêàåò S2 â òî÷êå F , à ëó÷ O2B ïåðåñåêàåò S1 â òî÷êå

E. Ïðÿìàÿ, ïðîõîäÿùàÿ ÷åðåç òî÷êó B ïàðàëëåëüíî ïðÿìîé EF , âòî-
ðè÷íî ïåðåñåêàåò îêðóæíîñòè S1 è S2 â òî÷êàõM è N ñîîòâåòñòâåííî.

Äîêàæèòå, ÷òî MN = AE + AF .

7. Äàí âûïóêëûé ÷åòûð¼õóãîëüíèê ABCD. Ïóñòü lA, lB, lC , lD �

áèññåêòðèñû âíåøíèõ óãëîâ ýòîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà. Ïðÿìûå lA è

lB ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êå K, ïðÿìûå lB è lC � â òî÷êå L, ïðÿìûå lC
è lD � â òî÷êå M , ïðÿìûå lD è lA � â òî÷êå N . Äîêàæèòå, ÷òî åñëè

îêðóæíîñòè, îïèñàííûå îêîëî òðåóãîëüíèêîâ ABK è CDM , êàñàþòñÿ

âíåøíèì îáðàçîì, òî îêðóæíîñòè, îïèñàííûå îêîëî òðåóãîëüíèêîâ

BCL è DAN , òîæå êàñàþòñÿ âíåøíèì îáðàçîì.
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