
11 êëàññ Ðàñêðàñêè ãðàôîâ 10 äåêàáðÿ 2018

1. Ð¼áðà ïîëíîãî ãðàôà íà 2017 âåðøèíàõ ðàñêðàøåíû â 504 öâåòà

òàê, ÷òî íåò îäíîöâåòíûõ òðåóãîëüíèêîâ. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷å-

ñòâî òðåóãîëüíèêîâ ñ ð¼áðàìè òð¼õ ðàçíûõ öâåòîâ ìîæåò áûòü?

2. Âåðøèíû ãðàôà G ìîæíî ðàñêðàñèòü â íåñêîëüêî öâåòîâ òàê, ÷òî-

áû âåðøèí êàæäîãî öâåòà áûëî õîòÿ áû äâå. Äîêàæèòå, ÷òî åãî âåð-

øèíû ìîæíî ðàñêðàñèòü è â χ(G) öâåòîâ òàê, ÷òîáû âåðøèí êàæäîãî

öâåòà áûëî õîòÿ áû äâå.

3. Â äâóäîëüíîì ãðàôå G ìàêñèìàëüíàÿ ñòåïåíü âåðøèíû ðàâíà d.
Äîêàæèòå, ÷òî åãî ð¼áðà ìîæíî ðàñêðàñèòü â d öâåòîâ òàê, ÷òîáû

ëþáûå äâà ðåáðà, èñõîäÿùèå èç îäíîé âåðøèíû, áûëè ðàñêðàøåíû â

ðàçíûå öâåòà.

4. Äîêàæèòå, ÷òî ð¼áðà ïîëíîãî ãðàôà íà 2018 âåðøèíàõ ìîæíî ðàñ-

êðàñèòü â 40 öâåòîâ òàê, ÷òîáû ïðè ëþáîé ðàñêðàñêå âåðøèí ýòîãî

ãðàôà â òå æå ñàìûå 40 öâåòîâ íàøëèñü äâå âåðøèíû îäíîãî öâåòà,

ñîåäèí¼ííûå ðåáðîì òîãî æå öâåòà.

5. Â ãðàôå ñòåïåíü êàæäîé âåðøèíû ðàâíà 3. Îêàçàëîñü, ÷òî ÷èñ-

ëî ñïîñîáîâ ïîêðàñèòü åãî ð¼áðà ïðàâèëüíûì îáðàçîì â 3 öâåòà íå

äåëèòñÿ íà 4. Äîêàæèòå, ÷òî â ýòîì ãðàôå åñòü ãàìèëüòîíîâ öèêë.

6. Ñêîëüêèìè ñïîñîáàìè ìîæíî ïîêðàñèòü â ÷¼ðíûé öâåò 2500 êëåòîê

äîñêè 100× 100 òàê, ÷òîáû ëþáûå äâå ÷¼ðíûå êëåòêè íå èìåëè îáùåé

âåðøèíû, ïðè÷¼ì â ëþáîé ñòðîêå è ëþáîì ñòîëáöå áûëî ðîâíî 25

÷¼ðíûõ êëåòîê?

7. 179 âåðøèí ïðàâèëüíîãî 2017-óãîëüíèêà ðàñêðàñèëè â êðàñíûé

öâåò, à îñòàëüíûå âåðøèíû � â ñèíèé. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî

îäíîöâåòíûõ ðàâíîáåäðåííûõ òðåóãîëüíèêîâ ñ âåðøèíàìè â âåðøè-

íàõ 2017-óãîëüíèêà ìîãëî îáðàçîâàòüñÿ?
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