
ÖÏÌ. Ãðóïïà 10-2 29.11.2018

Multa paucis

Ñåðèÿ 18. Ìíîãîóãîëüíèêè

1. Äàí ïÿòèóãîëüíèê ABCDE ñ ðàâíûìè ñòîðîíàìè, ïðè÷¼ì ∠A > ∠B > ∠C > ∠D > ∠E.
Äîêàæèòå, ÷òî ïÿòèóãîëüíèê ïðàâèëüíûé.

2. Â âûïóêëîì ïÿòèóãîëüíèêå ABCDE òðåóãîëüíèêè ABC è CDE ðàâíîñòîðîííèå, òî÷-

êà O � öåíòð òðåóãîëüíèêà ABC; M , N � ñåðåäèíû BD, AE ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî

4OME ∼ 4OND.

3. Íà ñòîðîíàõ òðåóãîëüíèêà ABC âûáðàíû òî÷êè A1, A2 íà ñòîðîíå BC; B1, B2 íà ñòîðîíå

CA; C1, C2 íà ñòîðîíå AB òàê, ÷òî âûïóêëûé øåñòèóãîëüíèê A1A2B1B2C1C2 ÿâëÿåòñÿ ðàâíî-

ñòîðîííèì. Äîêàæèòå, ÷òî îòðåçêè A1B2, B1C2, C1A2 ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

4. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè â îïèñàííîì øåñòèóãîëüíèêå âåðíî AB = BC, CD = DE è EF = FA.
Äîêàæèòå, ÷òî ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ACE íå áîëüøå ïëîùàäè òðåóãîëüíèêà BDF .

5. Â âûïóêëîì øåñòèóãîëüíèêå ABCDEF AB ‖ DE, BC ‖ EF , CD ‖ FA. Ïóñòü RA, RC ,

RE � ðàäèóñû îïèñàííûõ îêðóæíîñòåé îêîëî òðåóãîëüíèêîâ FAB, BCD, DEF ñîîòâåòñòâåííî,

P � ïåðèìåòð øåñòèóãîëüíèêà. Äîêàæèòå, ÷òî RA +RC +RE > P
2 .

6. ×åòûðå ïîñëåäîâàòåëüíûõ âåðøèíû A, B, C, D ïðàâèëüíîãî ìíîãîóãîëüíèêà òàêîâû, ÷òî
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1
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1
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.

Îïðåäåëèòå ÷èñëî ñòîðîí ìíîãîóãîëüíèêà.

7. Â âûïóêëîì âîñüìèóãîëüíèêå âñå óãëû ðàâíû, à îòíîøåíèå âñåõ ïàð ïîñëåäîâàòåëüíûõ

ñòîðîí ðàöèîíàëüíî. Äîêàæèòå, ÷òî âñå ïàðû ïðîòèâîïîëîæíûõ ñòîðîí ðàâíû.

8. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò 1992-óãîëüíèê òàêîé, ÷òî

à) äëèíû ñòîðîí â íåêîòîðîì ïîðÿäêå ðàâíû 1, 2, 3, . . ., 1991, 1992;
á) ìíîãîóãîëüíèê âïèñàííûé.
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