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Ñïóñê

A caelo usque ad centrum

1. Ðåøèòå â öåëûõ ÷èñëàõ óðàâíåíèå x2 + 9y2 = 3z2 + 27t2.
2. Ðåøèòå â íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ óðàâíåíèå 3m − 2n = 1.
3. Ðåøèòå â öåëûõ ÷èñëàõ óðàâíåíèå x2 − 2y2 + 8z = 3.
4. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëà âèäà 8k + 3 è 8k + 5 íåëüçÿ ïðåäñòàâèòü â âèäå x2 − 2y2.
5. Äîêàæèòå, ÷òî ñèñòåìà óðàâíåíèé x2 + 2y2 = z2, 2x2 + y2 = t2 íå èìååò ðåøåíèå â

íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ.
6. Äîêàæèòå, ÷òî ñèñòåìà óðàâíåíèé x2 + 6y2 = z2, 6x2 + y2 = t2 íå èìååò ðåøåíèå â

íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ.
7. Äîêàæèòå, ÷òî óðàâíåíèå x2+y2+z2+x+y+z = 1 íå èìååò ðåøåíèé â ðàöèîíàëüíûõ

÷èñëàõ.
8. à) Äîêàæèòå, ÷òî óðàâíåíèå x2 + y2 + 1 = 3xy èìååò áåñêîíå÷íî ìíîãî ðåøåíèé â

íàòóðàëüíûõ ÷èñëàõ.
Ïîäñêàçêà. Ïîñìîòðèòå íà ¾ìàëåíüêèå¿ ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ.

á) Äîêàæèòå, ÷òî óðàâíåíèå x2 + y2 + z2 = 3xyz èìååò áåñêîíå÷íî ìíîãî ðåøåíèé â íàòó-
ðàëüíûõ ÷èñëàõ, âñå êîìïîíåíòû êîòîðûõ áîëüøå 1.
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