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Ñåðèÿ 11. ×åòûð¼õóãîëüíèêè

Exemplis discimus

Ïóñòü M2 è M3 � ñîîòâåòñòâåííî ñåðåäèíû ñòîðîí AC è AB òðåóãîëüíèêà ABC. Áóäåì
ãîâîðèòü â ýòîé ñåðèè î ðàçëè÷íûõ ÷åòûð¼õóãîëüíèêàõ AM2XM3.

1. Òî÷êà H � îðòîöåíòð ABC. Â êàêîì îòíîøåíèè îðòîöåíòð äåëèò âûñîòó AH1, åñëè îêîëî

÷åòûð¼õóãîëüíèêà AM2HM3 ìîæíî îïèñàòü îêðóæíîñòü?

2. Îêîëî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà AM2IM3 ìîæíî îïèñàòü îêðóæíîñòü (I � èíöåíòð ABC). Äîêà-
æèòå, ÷òî ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà îáðàçóþò àðèôìåòè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ.

3. Ïóñòü M � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí ABC, âîêðóã AM2MM3 ìîæíî îïèñàòü îêðóæíîñòü.

à) Äîêàæèòå, ÷òî ñòîðîíà BC ñîâïàäàåò ñ îáùåé âíåøíåé êàñàòåëüíîé ê îïèñàííûì îêðóæíîñòÿì

òðåóãîëüíèêîâ AMC è AMB;
á) äîêàæèòå, ÷òî b2 + c2 = 2a2.

4. Ïóñòü M � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí ABC, âîêðóã AM2MM3 ìîæíî îïèñàòü îêðóæ-

íîñòü ω. Âîññòàíîâèòå òðåóãîëüíèê ABC ïî îêðóæíîñòè ω è òî÷êàì M2, M3.

5. Îïèñàííàÿ îêðóæíîñòü ÷åòûð¼õóãîëüíèêà AM2XM3 êàñàåòñÿ ñòîðîíû BC â òî÷êå X.

à) Äîêàæèòå, ÷òî X � îñíîâàíèå áèññåêòðèñû;

á) äîêàæèòå, ÷òî b+ c = a
√
2.

6. Îêîëî AM2HM3 ìîæíî îïèñàòü îêðóæíîñòü. Äîêàæèòå, ÷òî tgB · tgC = 3.
7. Èçâåñòíî, ÷òî â ÷åòûð¼õóãîëüíèê AM2XM3 ìîæíî âïèñàòü îêðóæíîñòü, ãäå X ∈ BC.

Âîññòàíîâèòå íåðàâíîáåäðåííûé òðåóãîëüíèê ABC ïî òî÷êàõ X, M2, M3.

8. Â ÷åò¼ðûõóãîëüíèê AM2MM3 ìîæíî âïèñàòü îêðóæíîñòü. Äîêàæèòå, ÷òî å¼ öåíòð íàõî-

äèòñÿ íà îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî ÷åòûð¼õóãîëüíèêà BM2M3C.
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