
ÖÏÌ. Ãðóïïà 10-2 24.09.2018

Ñåðèÿ 3. Çäðàâñòâóé, ãðóñòü!

Ïðîùàé æå, ãðóñòü,

È çäðàâñòâóé, ãðóñòü,

Òû âïèñàíà â êâàäðàòû ïîòîëêà

Ïîëü Ýëþàð

1. Ïðè êàêèõ n ÷èñëî n2 + n+ 5 ÿâëÿåòñÿ ïîëíûì êâàäðàòîì?

2. Äàíî íàòóðàëüíîå n, à d � äåëèòåëü ÷èñëà 2n2. Äîêàæèòå, ÷òî n2 + d íå ÿâëÿåòñÿ

ïîëíûì êâàäðàòîì.

3. Íàéäèòå âñå ïðîñòûå p òàêèå, ÷òî 2p4 − p2 + 16 � ïîëíûé êâàäðàò.

4. Íàéäèòå âñå ïðîñòûå p òàêèå, ÷òî 5p + 4p4 � ïîëíûé êâàäðàò.

5. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå m, n òàêèå, ÷òî 6m + 2n + 2 � ïîëíûé êâàäðàò.

6. Íàéäèòå âñå äåéñòâèòåëüíûå x òàêèå, ÷òî 4x5 − 7 è 4x13 − 7 � ïîëíûå êâàäðàòû.

7. Íàòóðàëüíûå a, b òàêîâû, ÷òî a > b. Èçâåñòíî, ÷òî ab − 1, a + b âçàèìíî ïðîñòû.

×èñëà ab+ 1, a− b òàêæå âçàèìíî ïðîñòû. Äîêàæèòå, ÷òî (a+ b)2 + (ab− 1)2 íå ÿâëÿåòñÿ
ïîëíûì êâàäðàòîì.

8. Èçâåñòíî, ÷òî ÷èñëà n è 2+ 2
√
1 + 12n2 � íàòóðàëüíûå. Äîêàæèòå, ÷òî n � ïîëíûé

êâàäðàò.

9. Íàéäèòå âñå ïðîñòûå ÷èñëà p, q, r òàêèå, ÷òî pq + pr � ïîëíûé êâàäðàò.
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